VII.3 Aproximace pomoci racionalnich funkci

Véta 8 (Runge). Necht K C C je kompaktni mnozina a M C C\ K
je mnozina obsahujici z kazdé komponenty mnoziny C\ K alespon jeden
bod. Pak pro kazdou f € H(K) existuje posloupnost R, racionalnich

funkci s poly pouze v mnoziné M, ktera konverguje k f stejnomérné
na K.

Dusledek. Je-li K C C takova kompaktni mnozina, ze C \ K je
souvisla, pak pro kazdou f € H(K) existuje posloupnost polynomi kon-
vergujici k f stejnomérné na K.

Poznamka. Predchozi dusledek neplati pro zadnou kompaktni K C C,
pro niz neni C \ K souvisla.

Véta 9 (Runge). Necht G C C je oteviend a M C C\ G je mnozina
obsahujici z kazdé komponenty mnoziny C \ G alespon jeden bod. Pak
mmnozina vsech racionalnich funkci, které maji poly jen v bodech mnoziny

M, je husta v H(G).

Dussledek. Je-li G C C takova oteviend mnozina, ze C\ G je souvisla,
pak polynomy jsou husté v H(G).

Poznamka. Predchozi disledek neplati pro zddnou otevienou G C C,
pro niz neni C \ G souvisla.

Véta 10 (Runge). Necht G C C je oteviend, M C C\ G a c :
M — {1,00}. Predpoklidejme, 7e kazda komponenta mnoziny C \ M
obsahuje bud hromadny bod mnoziny M nebo takové m € M, pro které
je ¢(m) = oo. Necht'Y je mnozina vSech raciondlnich funkci s pdly jen v
bodech mnoziny M ; pricemz, je-li ¢(m) = 1, je nasobnost pélu v bodé m
nejvyse 1. Pak Y je hustd v H(G).

Véta 11 (Mittag-Leffler).  Necht G C C je oteviend mnozina, A C G
mnozina izolovana v GG a pro kazdé a € A necht P, je polynom splnujici
P,(0) = 0. Pak existuje f € M(G), ktera ma pdly pravé v bodech
mnoziny A, a hlavni ¢ast Laurentova rozvoje funkce f v prstencovém

okoli bodu a € A je P,(-1-).
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Véta 12. Necht D = U(0,1). Oznac¢me
M={fec HD): (VYacR){f(re") :r € (0,1)} je hustd v C)}.

Pak H(D) \ M je prvni kategorie v H (D).



