VIIL.2 Dudl k H(G)

Definice. Necht M C C je libovolnd mnozina. Symbolem H (M) znaéime
mnozinu vSech funkci holomorfnich na M (tj. holomorfnich na néjaké
oteviené mnoziné obsahujici M).

Véta 6 (Rieszova véta o reprezentaci).  Necht K je kompaktni Haus-
dorffiv prostor (napriklad K je kompaktni podmnozina C). Necht C(K)
znaci Banachiiv prostor vsech spojitych komplexnich funkci na K opatreny
supremovou normou. Necht L : C(K) — C je linearni funkcional. Nasle-
dujici podminky jsou ekvivalentni.

(1) L je spojité.

(2) Existuje konecna nezdpornd regularni borelovska mira p na K a
borelovskd funkce h : K — C spliujici |h(x)| = 1 pro kazdé x € K
tak, 7e L(f) = [, fhdp pro f € C(K).

(3) Existuje komplexni reguldrni borelovskd mira v na K, 7e L(f) =

[ fdv pro f € C(K).

Véta 7 (popis dudlu k H(G)). Necht G C C je oteviend mnozina
a L : H(G) — C je linedrni zobrazeni. Pak nasledujici podminky jsou
ekvivalentni:

(1) L je spojité.

(2) Existuje K C G kompaktni a C' > 0 takové, ze pro kazdé f €
H(G) je |L(f)| < Coxr(f)

(3) Existuje K C G kompaktni, konecnd nezapornd regularni borelovska
mira p na K a borelovska funkce h : K — C spliujici |h(z)| = 1
pro kazdé x € K tak, ze L(f) = [, fhdu pro f € H(G).

(4) Existuje takova g € H(C \ G), pro kterou g(co) = 0, a takova
kompaktni mnozina K C G, ze pro kazdy cykl I' ,,v mnoziné G
okolo kompaktu K*“ (tj. spliujici podminky z Véty V.1) plati
L(f) = 55 Jy fa pro f € H(G)

Poznamky.

(a) Mnozina K vyskytujici se v bodé (2) a (3) se nazyva nesi¢ funkcionédlu
L. Hodnota L(f) zavisi jen na hodnotach f na tomto K.
(b) Funkce g z bodu (4) spliiuje vzorec

o(z) = 1 /Fg(’w) duw
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na néjaké oteviené mnoziné obsahujici C \ G. Je tedy urcena
jednoznac¢né v tom smyslu, ze pokud g1, g2 jsou dvé takové funkce,
pak existuje oteviend mnozina U D C\ G, ze g1 = g2 na U.



