
VII.2 Duál k H(G)

De�ni
e. Ne
h»M ⊂ C je libovolná mno¾ina. SymbolemH(M) znaèíme

mno¾inu v¹e
h funk
í holomorfní
h na M (tj. holomorfní
h na nìjaké

otevøené mno¾inì obsahují
í M).

Vìta 6 (Rieszova vìta o reprezenta
i). Ne
h» K je kompaktní Haus-

dor�ùv prostor (napøíklad K je kompaktní podmno¾ina C). Ne
h» C(K)

znaèí Bana
hùv prostor v¹e
h spojitý
h komplexní
h funk
í naK opatøený

supremovou normou. Ne
h» L : C(K) → C je lineární funk
ionál. Násle-

dují
í podmínky jsou ekvivalentní.

(1) L je spojité.

(2) Existuje koneèná nezáporná regulární borelovská míra µ na K a

borelovská funk
e h : K → C splòují
í |h(x)| = 1 pro ka¾dé x ∈ K

tak, ¾e L(f) =
∫
K
fh dµ pro f ∈ C(K).

(3) Existuje komplexní regulární borelovská míra ν na K, ¾e L(f) =∫
K
f dν pro f ∈ C(K).

Vìta 7 (popis duálu k H(G)). Ne
h» G ⊂ C je otevøená mno¾ina

a L : H(G) → C je lineární zobrazení. Pak následují
í podmínky jsou

ekvivalentní:

(1) L je spojité.

(2) Existuje K ⊂ G kompaktní a C > 0 takové, ¾e pro ka¾dé f ∈
H(G) je |L(f)| ≤ CϕK(f).

(3) ExistujeK ⊂ G kompaktní, koneèná nezáporná regulární borelovská

míra µ na K a borelovská funk
e h : K → C splòují
í |h(x)| = 1

pro ka¾dé x ∈ K tak, ¾e L(f) =
∫
K
fh dµ pro f ∈ H(G).

(4) Existuje taková g ∈ H(C \ G), pro kterou g(∞) = 0, a taková

kompaktní mno¾ina K ⊂ G, ¾e pro ka¾dý 
ykl � þv mno¾inì G

okolo kompaktu Kÿ (tj. splòují
í podmínky z Vìty V.1) platí

L(f) = 1

2πi

∫
�

fg pro f ∈ H(G).

Poznámky.

(a) Mno¾inaK vyskytují
í se v bodì (2) a (3) se nazývá nosiè funk
ionálu

L. Hodnota L(f) závisí jen na hodnotá
h f na tomto K.

(b) Funk
e g z bodu (4) splòuje vzore


g(z) =
1

2πi

∫
�

g(w)

z − w
dw

na nìjaké otevøené mno¾inì obsahují
í C \ G. Je tedy urèena

jednoznaènì v tom smyslu, ¾e pokud g
1

, g
2

jsou dvì takové funk
e,

pak existuje otevøená mno¾ina U ⊃ C \G, ¾e g
1

= g
2

na U .


