VI. Meromorfni funkce
V1.1 Zakladni pojmy a vlastnosti

Definice. Necht G C C je neprizdna otevienid mnoZina.

(i) Symbolem H(G) budeme znacit mnozinu vSech komplexnich funkei holo-
morfnich na G.

(ii) Funkce f : G — C se nazjva meromorfni, jestlize je spojitd na G a existuje
mnozina M C G, kterd je izolovand v G (tj. nemé v G hromadny bod),
takova, ze f je holomorfni na G\ M.

(iii) Mnozinu v8ech funkci meromorfnich na G znac¢ime M (G).

Poznamka. V bodech vyjimecné mnoziny M z definice m& meromorfni funkce
nejvySe pol (tj. bud pdl nebo odstranitelnou singularitu).
Véticka 1. Necht G C C je neprazdna oteviend mnozina a f,g € M(G).
e Existuje pravé jedna u € M(G) takova, Ze rovnost u(z) = f(z) + g(2)
plati pro vsechna z € G s vyjimkou bodu né€jaké mnoziny izolované v G.
e Existuje pravé jedna v € M(G) takova, Ze rovnost v(z) = f(z)-g(z) plati
pro vsechna z € G s vyjimkou bodii néjaké mnoziny izolované v G.
e Existuje pravé jedna w € M (G) takovd, Ze rovnost w(z) = f'(z) plati pro
vSechna z € G s vyjimkou bodii né€jaké mnoziny izolované v G.

Poznamka. Funkci u nazyvame souctem funkei f,g € M(G) a piSeme u = f +g.
Funkci v nazyvame sou¢inem funkci f,g € M(G) a piSeme u = f-g = fg.
Analogicky definujeme nasobek meromorfni funkce komplexnim ¢islem a rozdil
dvou meromorfnich funkci. Funkci w nazyvame derivaci funkce f € M(G) a
piseme w = f’. Analogicky definujeme druhou derivaci i vyssi derivace.

Vé&ta 2 (o jednoznaénosti).  Necht G C C je oblast, f,g € M(G) jsou takové,
Ze mnozina

{z€G:f(z)=9(2)}
neni izolovana v G (tj. ma hromadny bod v G). Pak f = g.

Véticka 3.  Necht G C C je neprazdnd oblast a f,g € M(G), pricem# g neni
konstantni nulova funkce. Pak existuje praveé jedna w € M (G) takovd, Ze rovnost
f(=

w(z) = 6] plati pro vSechna z € G s vyjimkou bodii néjaké mnoziny izolované

v . Tuto funkci w nazyvame podilem funkci f a g, piSeme w = g.

Disledek. Je-li G C C neprdzdna oblast, pak M(G) s vyse uvedenymi oper-
acemi sc¢itani a nasobeni je komutativni téleso.

Véticka 4.  Funkce meromorfni na C je funkce racionalnt.



