XIII.3 Spektralni rozklad
(neomezeného) samoadjungovaného operatoru

Tvrzeni 14 (méfitelny kalkulus jako integral).  Necht T' € L(H) je normalni
operator. Necht Er je jeho spektralni mira a Ar je o-algebra, na niz je defino-
vand. Je-li g omezena Ap-méfitelnd funkce, pak g(T) = [ gdEr.

Lemma 15. Necht T je samoadjungovany operator na H. Necht E je spek-
tralni mira operatoru Cp. Pak

T:/i1+sz(z).
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Lemma 16 (o obrazu spektrdlni miry).  Necht F' je abstraktni spektralni
mira v H definovana na o-algebie A a ¢ : C — C je A-méritelné zobrazeni.
Oznacme

A={AcC:p71(A)c A

a pro A € A’ polozme
E(A) = F(p~(4)).

Pak E je abstraktni spektralni mira v H a pro kazdou A’-méritelnou funkci f

plati
/de:/focde.

Véta 17 (spektralni rozklad samoadjungovaného operatoru).  Je-li T' samoad-
jungovany operator na Hilbertové prostoru H, pak existuje jedina abstraktni
spektralni mira E v H takova, ze T' = f id dF.

Tato mira FE je obrazem spektralni miry operatoru Ct pri borelovském zo-

brazeni z — 71t2

1—z"

Dusledek 18. Necht T je samoadjungovany operator na H. Pak T je
omezeny, pravé kdyz o(T) je omezena mnozina.



