V1.2 Slabé topologie na lokalné konvexnich prostorech

Poznamka: V tomto oddilu je podstatné, ze se zabyvame lokalné konvexnimi
prostory. Pro obecné TVS neplati zadné z uvedenych tvrzeni.

Véta 6 (Mazurova véta).  Necht X je LCS a A C X je konvexni mnozZina.
Pak plati:
(a) A¥ = 4.

(b) A je uzaviena, pravé kdyz je slabé uzaviena.

Dusledek 7. Necht X je metrizovatelny LCS a (x,,) posloupnost v X, ktera
slabé konverguje k bodu x € X. Pak existuje posloupnost (y,) v X, ktera
splnuje

® y, € co{xk;k > n} pro kazdé n € N;

e y, — = v (puvodni topologii prostoru) X.

Poznamka. Je-li X LCS, (z,) posloupnost v X a x € X, pak plati

T XD e Ve X" f(z,) — f(z).

Specialné, je-li X normovany linearni prostor, pak

o(X,X™) w

kde pouzivame znaceni z oddilu II.4. Tedy slaba konvergence znamenda konver-
gence ve slabé topologii.

Véta 8 (omezenost a slabd omezenost).  Necht X je LCS a A C X. Pak A je
omezena v X, pravé kdyz je omezena v o(X, X™*).

Poznamka. Z Lemmatu V.15 plyne, Ze A je omezend v o(X, X*), pravé kdyz
kazdy funkcional f € X* je omezeny na mnoziné A.

Tvrzeni 9 (slaba topologie na podprostoru).  Necht X je LCS aY cC X.
Pak na Y splyva slaba topologie o(Y,Y ™) s restrikci slabé topologie (X, X™*)
naY.

Poznamka: 7 poznamky za Diusledkem 7 plyne:

e Véta 6 a Disledek 7 jsou zobecnénim Tvrzeni I1.26.
e Véta 8 je zobecnénim Dtsledku I1.29.
e Tvrzeni 9 je zobecnénim Tvrzeni 11.24.



