VII.3 Dalsi vlastnosti distribuci

Definice. Necht Q C R? je oteviena mnozina. Rekneme, %e posloupnost (A,) v 2'(f2) kon-
verguje k distribuci A, pokud konverguje bodové na 2(Q2), tj. pokud A, (p) — A(p) pro kazdé
v e 90).

Véticka 10 (o konvergenci distribuci).  Necht Q C R? je oteviend mnozina. Pak plati:

(a) Je-li (A,,) je posloupnost distribuci na €, kterd konverguje k distribuci A, pak
o pro kazdy multiindex o je D*A,, — D*A,
o pro kazdou f € C*(Q) je fA, — fA.

(b) Je-Ii (f,) posloupnost v L () konvergujici v Li .(Q) k funkci f, tj.,

loc loc

|fn. — f| = 0 pro kazdou kompaktni K C €,

pak Afn — Af.

(c) Je-li p € [1,00] a (fn) posloupnost v LP(Q2) konvergujici v LP(Q2) k funkci f, pak
Afn — Af.

(d) Je-li (¢n) posloupnost v () konvergujici v () k funkci ¢, pak A, — Ay.

Véta 11 (Banach-Steinhausova véta pro distribuce).  Necht (A,,) je posloupnost distribuci
na ) takova, ze pro kazdou ¢ € Z(2) posloupnost (A, (y)) konverguje. Oznacime-li A(p) =
lim A, (p), ¢ € 2(Q), pak A € 2'(Q).

Definice. Necht Q C R? je oteviena mnozina a A je distribuce na €.

e Necht G C Q je oteviena. Rekneme, Ze A je nulova na G, jestlize A(p) = 0 pro kazdou
v € 2(RQ) spliujici spt ¢ C G.
e Nosicem distribuce A rozumime mnozinu
spt A =Q\ U{G C Q oteviena; A je nulova na G}

={z € Q;Ve > 03p € Z(NQ) :sptp C U(x,e) & A(p) # 0}
e Rikadme, ze A ma kompaktni nosi¢, je-li spt A kompaktni podmnozina €.

Véticka 12 (o nosici distribuce).  Necht Q C RY je oteviend mnozina a A je distribuce na Q.
Pak plati:
(a) Pokud A = Ay pro f € L] (), pak spt A = spt f, kde
spt f = {x € G\ ({y € U(x,¢); f(y) # 0}) > 0 pro kazdé € > 0}.
Je-li f spojita, splyva tato mnozina s diive definovanym spt f.
(b) Pokud A = A,, pro néjakou miru p, pak spt A = spt i, kde
spt u = Q\ {G C Q oteviend; u(A) = 0 pro kazdou A C G borelovskou}.
(c) Pokud ¢ € 2(0) spliuje spt ¢ Nspt A = 0, pak A(p) = 0.
(d) Ma-li A kompaktni nosi¢, pak existuji takova N € Ny a C' > 0, ze plati
[A(e)] < Cllelly pro kazdé ¢ € Z(1).
Specialné, A je kone¢ného fadu.
(e) spt A je jednobodova mnozina {p}, pravé kdyz existuje N € Ny a ¢isla co, o € Ng,
|a] < N, ne vSechna nulova, Ze plati
A= ) D%,
aeNG, la|<N
tj. existuji ¢isla do, o € N&, |a| < N, ne vSechna nulové, ze plati
Ap)= Y daD%(p), @€ AN).
aeNG, |a|<N



