6. cviceni (8. 11. 2007)

Co jsme délali? Zabyvali jsme se predev§im Euklidovskymi obory - v nich
mame néjakou normu a prislusné déleni se zbytkem. Uvedli jsme si definici a zak-
ladni vlastnosti Euklidovské normy. Kromé celych ¢isel (jako normu miizeme zvolit
absolutni hodnotu) je Euklidovskym oborem tfeba obor polynomt R[z], kde R
je jakykoli OI. Norma polynomu je v tomto pripadé jeho stupen. Jinym Eukli-
dovskym oborem je obor Z[i], norma v(a + bi) = a® + b%. Je-li obor Euklidovsky,
splyvaji v ném prvocinitele a ireducibilni prvky a kazdy prvek jde jednoznacné (aZ
na asociovanost a zménu poradi soucinitell) vyjadiit jako soucin ireducibilnich.

Hodné jsme pocitali v Z[i] - hledali nejvétsi spoleéné délitele, ireducibilni rozk-
lady. Kvili nim jsme si napted uvedli, jak vypadaji ireducibilni prvky tohoto oboru.

Piiklady

~1. Spoéti (6 — 4i,3i — 1).

Rozloz 7 + 3¢ na soucin prvociniteli.

Spocti NSD a nsn ¢isel 3¢ — 1,47 — 2.

(1+14)%(2

Spoc¢ti (5 + 34,6 — 27).

Rozloz 3 — 5i.

v(a + bi) = (a + bi)(a — bi)

Pokud n,z,y € Z,n|z + iy, pak n|z,nly.

Rozloz 8 + 6:.

DokaZz, 7Ze je-li p = 4k + 3 prvocislo v Z, je to i prvocislo v Zli].
Dokaz, 7e pokud (v(a),v(b)) =1, pak (a,b) = 1.
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