8. prednéaska a cvi€eni (13. dubna 2009)

Co jsme délali na prednasce?

Sekci 3.4 ze skript (trochu jinak, ne7 je ve skriptech).

Co jsme délali na cviceni?

Pripomnéli jsme si definici charakteru modulo n a to, Ze vSechny charaktery s
operaci nasobeni tvoti grupu. Je-li p prvocislo, méa tato grupa p—1 prvki. Pouzivali
jsme znadeni ¢, = e2™/™ a definovali si Gausstv sou¢et charakteru y jako

Legendrtiv symbol také udava charakter modulo p definovany x(a) = (%), v
tom pripadé mluvime o kvadratickém charakteru nebo souctu.

Priklady
-1. Popis vSechny charaktery modulo 5.
Bud x netrividlni charakter modulo prvocislo p. Dokaz, Ze Zg;} x(a) = 0.
Popis vSechny charaktery modulo 3.
Bud x kvadraticky charakter modulo 3. Spo&ti hodnotu (g(x))?.
Dokaz, 7e > .»_ (2 = 0.
Bud x kvadraticky charakter modulo 5. Spo¢ti hodnotu (g(x))?.
Popi§ vSechny charaktery modulo a) 7, b) 8, ¢) 15.

6. Bud p prvocislo a a primitivni prvek modulo p. Dokaz, Ze a je kvadraticky
nezbytek modulo p.

7. Bud p prvodislo, ¢ trividlni charakter modulo p. Kolik je g(e)?

8. Bud y charakter modulo 5 spliujici x(2) = i. Spocti (g(x))%.

9. Bud p prvocislo, a € Z,. Dokaz, ze > x(a) =0proa#1la) x(a)=p—1
pro a = 1, kde v obou pripadech s¢itame pres vSechny charaktery modulo p.
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