10. prfednaska a cvideni (28. dubna 2009)

Co jsme délali na prednasce?
Sekce 4.1, 4.2 a 4.3 ze skript.

Co jsme délali na cviceni?

Povédéli jsme si, jak se obecné da pracovat s algebraickym rozsitenim racional-
nich ¢isel; v teorii Gisel (tfeba pii feSeni rovnic) se pak hodi uvazovat obor vsech
celistvych prvki takovéhoto télesa (tak, jako jsme uZ pocitali se Z[i]). T kdyz
tento obor vétSinou nema jednoznacné rozklady na soucin ireducibilnich prvkii,
ma jednoznacné rozklady na soucin prvoidedld — o tom ale vic az na pfednésSce z
Komutativnich okruht. Také jsme si kratce tekli, jak se obecné definuje norma
prvku.

Pak jsme zkoumali FesSitelnost Pellovy rovnice, ktera tizce souvisi s popisem in-
vertibilnich prvki okruhu Z[V/d] (pro bezétvercové d > 0). Bez ditkazu jsme si
uvedli, Ze 22 — dy? = 1 ma vidy celoc¢iselné FeSeni, a tedy jich ma nekonecné
mnoho. Resili jsme i obecnéjsi rovnice tvaru 22 — dy? = a,a € Z.

Priklady

0. Najdi vSechna celoc¢iselnd feSeni rovnice 22 — 5y? = 1 a 22 — 5y = —1.
1. Vyies rovnice 22 — 3y? = 1 a 22 — 3y? = 2.

2. Popis viechny invertibilni prvky Z[v/2].

3. Spoéti normu na télese Q[v/13].

4. Mé&jme bezétvercové d > 0. DokaZ, Ze pokud m4 rovnice 22 — dy? = —1
feseni, méa TeSeni i rovnice 22 — dy? = 1.

5. Vyie§ rovnice 22 — 6y = 3 a 22 — 6y% = 4.

6. Méjme bezctvercové d > 0. Ozna¢me D obor vSech celistvych prvki télesa
Q[Vd].

a) Pokud je d = 2,3 (mod 4), je D = Z[/d].

b) Pokud je d = 1 (mod 4), je D = Z[=Lvd],




