1. pfednéaska a cvifeni (24. tnora 2009)

Co jsme délali na prednasce?
Sekce 2.1, 2.3 a 2.4 ze skript.

Co jsme délali na cviceni?

Ptipomnéli jsme si, Ze nasobeni prvkem a nesoudélnym s n je automorfismus
grupy Z,. Tento fakt ma fadu vyuziti pfi poc¢itani s kongruencemi.

Také jsme se zabyvali grupou Z},. Je to vskutku grupa, tedy naptiklad pro kazdé
a € Z7 existuje pravé jedno b € Z takové, Ze ab = 1. Toto b Fasto znafime a~?
nebo %

A na zavér jsme pocitali NSD nejriznéjsich ¢isel (vyjadienych obecné).

Priklady
-1. Dokaz malou Fermatovu vétu, neboli tvrzeni, ze a?~! = 1 (mod p) pro
prvocislo p, p 1 a.
0. V zavislosti na k,l € Z urci (2kl, k? + 1?).
V zévislosti na k,l € Z, (k,1) = 1 uwréi (k — 1, k* — kl +1?).
Popis vSechny generatory grup Z, Zs, Zg. Kolik jich je obecné?
Dokaz, 7e prvocislo p déli c¢itatele zlomku 1 + % + % 4+ -+ ]ﬁ.
V zévislosti na k,l € Z uréi (3kl, k? + 12).
Dokaz, ze 198 déli 1352 + 29,
V zévislosti na k,l € Z uréi (3k21, k3 + 13).
At je [ liché ¢islo. Vyuzitim automorfismu ¢, : i — ia spocti Zi;éz (mod [).
V zévislosti na k,l € Z, (k,1) = 1 uréi (k3 + k21 — I3, k? + 1?).
p? déli Eitatele zlomku 1 + % + % + o+ ﬁ (p > 5 je prvocislo).
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