3. cviéeni (8. 3. 2007)

Co jsme délali?

Piipomnéli jsme si, Ze grupa invertibilnich prvki Zj7, kde p je prvodislo, je cyk-
lickd (Zj ~ Zp-1), a tedy naptiklad pro kazdé a € Z} existuje pravé jedno b € Zj
takové, ze ab = 1. Toto b asto znatime a~' nebo <.

Také jsme definovali Eulerovu funkei ¢(n) = |Z%| a fekli si, Ze pro a € Z jsou
(aditivni) grupy aZ, a Z,, izomorfni, z ¢ehoz jde dokdzat mala Fermatova véta.

Priklady

-1. Dokaz, 7e prvodislo p déli &itatele zlomku 14 3 + 5 + -+ + 1.

0. Dokaz malou Fermatovu vétu: Pro prvodislo p a celé ¢islo a nesoudélné s p
plati a?=! =1 (mod p).

1. Dokaz Eulerovu vétu: Pro pfirozené ¢islo n a celé ¢islo a nesoudélné s n plati
a¥™) =1 (mod n).

2. Dokaz, ze 13|270 + 370,

3. Bud p prvodislo, ozna¢me M = {1,2,...,p — 1. Spo¢ti

Z H% (mod p).

ICM iel

. M&jme rtiznd prvocisla p a q. Dokaz, ze p?~! +¢?~t =1 (mod pq).
. Pro slozené ¢islo n > 4 plati (n — 1)! =0 (mod n).

. Dokaz Wilsonovu vétu: Pro prvodislo p plati (p — 1)! = —1 (mod p).
. Kazdé prvocislo p # 2,5 déli nekone¢né mnoho ¢éisel tvaru 111...1.
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Tézsi priklady

1. Je-li p > 5 prvoéislo, mé ¢islo (p—1)! 41 aspon dva rtizné prvociselné délitele.

2. p? déli citatele zlomku 1+ 1 + 1 +--- + ﬁ (p je prvocislo).

3. At jen > 1. Cislan a n + 2 jsou prvoéiselna dvojcata (jsou obé& prvoéisla),
pravé kdyz 4((n — 1)! + 1) + n =0 (mod n(n + 2)).



