12. cvi€eni (10. kvétna 2007)

Co jsme délali?

Pracovali jsme s Fetézovymi zlomky. Koneéné fetézové zlomky vyjadiuji racionalnilj
¢isla; nekonecné periodické fetézové zlomky zase vyjadiuji korfeny kvadratickych
rovnic s celoc¢iselnymi koeficienty.

Priklady
-2. Vyjadri 2 321 jako Tetézovy zlomek.
-1. Spocti, kohk je [1,1,...]=[1].
. Vyjadii ve tvaru fetézového zlomku é&slo v/3.
. Vyjadii % 563 jako Tetézovy zlomek.
. Vyjadii ve tvaru fetézového zlomku &islo /6.
. Spocti, kolik je [a,a,...] = [a], kde a je libovolné p¥irozené Eislo.
4. Jakému raciondlnimu ¢islu se rovnd fetézovy zlomek [1,1,1,...,1], v ném7 je
n jednicek?
5. Vyjadfi ve tvaru fetézového zlomku ¢islo vVa? + 1, je-li a p¥irozené islo.
6. Zjisti, jak souvisi vyjadreni podilu dvou pfirozenych ¢isel ve tvaru retézového
zlomku s Euklidovym algoritmem hledajicim jejich NSD.
7. Spodti, kolik je [1, 3, 2].
8. Vyjadri jako fetézovy zlomek cislo ( ’; ) .
9. Pro jaki D € R je /D = [ag, a1, 627 (
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Pouzij vysledek 3. 7 tézsich prikladi.)

Tézsi priklady
1. Dokaz, ze kazdé realné ¢islo a0 je mozné vyjadrit jako soucet a = (8 + v,

kde g8 =[z,1,...] ay =[y,1,...] (z, y jsou libovolna celd ¢isla, misto ... je vidy
libovolné (konecna nebo nekoneénd) posloupnost p¥irozenych éisel).

2. Na tabuli napiSu dvé rizna vyjadieni kazdého z ¢isel i =10,a1,0a9,...,a;] =
[0,a1,a9,...,ar, — 1,1] (ax #1),4 € {1,2,...,n— 1} ve fvaru retezoveho zlomku

Dokazte, ze tato vyjadreni jde rozdélit do dVOJlC tak, ze v kazdé dvojici maji
vyjadieni stejnou délku a prvni vyjadfeni vznikne napsanim druhého v opacném
poradi (aZ na pocatecni 0).

3. At D = [ag,a1,...,0%] &

a) D €N, D # n? pro 7z4dné n € N

b) D € Q, D # ¢? pro z4dné q € Q.

Dokaz, 7e aq, ..., a; je symetrickd posloupnost a k < 2D. Spocti, kolik je ay.

4. Ur¢i, pro kterd raciondlni ¢isla ¢ je ¢ = [0, a1, a9, ..., ax, ag, ..., as, a1].

5. (Pro vasnivé poctare) Jaky je dalsi ¢len posloupnosti 2, 3, 41, 7, 13, 19, 58,
31, 1067



