Pisemka z Teorie ¢isel a RSA, 19. kvétna 2006

1. priklad (5 bodu)
Napi§ dvé rizné formulace ¢inské zbytkové véty (,algebraickou” a tu, kterd se
tykd feseni soustavy kongruenci).

2. priklad (5 bodi)
Vyfes soustavu kongruenci z = 2 (mod 5), z = 8 (mod 11), kde z € Z.

3. priklad (5 bodi)
Najdi vSechna z,y, z € Z takova, ze 12z + 15y + 10z = 1.

4. piiklad (5 bodi)
Najdi viechna z,y € Z takova, ze 5z2 — 4y? = 13.

5. priklad (8 bodi)
Najdi viechna z,y € Z takova, ze y° = 2® + 52> + 12z + 8.

6. priklad (10 bodi)
Najdi vSechna z,y,u,v € Z takova, ze 222 +y? = u? a 22 + 2y = v2.

7. priklad (5 bodt)
Definuj prvoéinitele v Z[i]. Rozhodni, je-li 5 4+ 4i prvocinitel.

8. priklad (5 bodi)
Najdi nejvétsi spoleény délitel ¢isel 2 — 5i a 3 + 2i v Z[i].

9. priklad (10 bodi)
Najdi v8echna z,y, z € Z takov4, ze ¢isla x a y jsou nesoudélna a plati 2% +y> =

10. ptiklad (bonusovy, 15 bodi)
Najdi viechna z,vy, z,u € Z takova, ze > + y> + 2> + u? = 2zyzu.

11. ptiklad (kdyby se nékdo obzvlasté nudil, 15 bodd)
Najdi viechna z,y € Z takova, ze 2> + 11 = y°.

K ziskani zapoctu je potieba aspon 30 bodl. Pieji hodné stésti a hodné zabavy
pri feseni.



Pisemka z Teorie ¢isel a RSA, 19. kvétna 2006

1. priklad (5 bodu)
Napi§ dvé rizné formulace ¢inské zbytkové véty (,algebraickou” a tu, kterd se
tykd feseni soustavy kongruenci).

2. priklad (5 bodi)
Vyfes soustavu kongruenci z = 2 (mod 5), = 8 (mod 11), kde z € Z.

3. priklad (5 bodi)
Najdi vSechna z,y, z € Z takova, ze 12z + 15y + 10z = 1.

4. piiklad (5 bodi)
Najdi viechna z,y € Z takova, ze 5z — 4y? = 13.

5. priklad (8 bodi)
Najdi véechna z,y € Z takova, ze y* = 23 + 52% 4+ 122 + 8.

6. priklad (10 bodd)
Najdi viechna z,y, u,v € Z takova, ze 2z + y? = u? a 2% + 2y% = v>.

7. priklad (5 bodu)
Definuj prvocinitele v Z[i]. Rozhodni, je-1i 5 4+ 4i prvodéinitel.

8. priklad (5 bodi)
Najdi nejvétsi spolecny délitel ¢isel 2 — 5i a 3 + 2i v Z]i].

9. priklad (10 bodi)
Najdi v8echna z,y, 2 € Z takova, ze ¢isla x a y jsou nesoudélna a plati 22 +y% =

10. ptiklad (bonusovy, 15 bodi)
Najdi véechna z,y, z,u € Z takova, ze 2% + y2 + 22 + u? = 2zyzu.

11. ptiklad (kdyby se nékdo obzvlasté nudil, 15 bodd)
Najdi viechna z,y € Z takova, ze 2> + 11 = ¢°.

K ziskani zapoctu je potieba aspon 30 bodl. Pieji hodné stésti a hodné zabavy
pri feseni.



