1. proseminaf (28. tnora 2008)

Co jsme délali?

Mluvili jsme o tom, co to vlastné ta teorie Cisel je, a zminili se o nékolika vyz-
namnych tvrzenich (prvociselnd véta, velkd Fermatova véta, Dirichletova véta o
aritmetické posloupnosti, konstrukce pravidelného n-tihlenika, ... ) a nékterych
hypotézach (Goldbachova hypotéza, otdzka existence nekoneéné mnoha prvocisel-
nych dvojcat, ... ).

Priklady

1. Existuje nekoneéné mnoho sloZenych &isel tvaru n?+n-+41, kde n je prirozené
¢islo.

2. Odvod kritérium délitelnosti 9, 11 a 7.

3. Najdi vSechny c¢tytciferné ¢tverce (tedy druhé mocniny piirozeného ¢isla),
které maji prvni dvé cifry stejné a posledni dvé taky (jejich desitkovy zdpis tedy
vypadé aabb.

4. Urci posledni cifru ¢isel 99 a 23",

5. Je-li 2™ — 1 prvocislo, je n prvocislo.

6. Najdi v8echna trojciferné ¢isla abc takova, ze abc/11 = a® + b% + c2.

7. Kazdy nekonstantni polynom (s celodiselnymi koeficienty, plati to ale i pro
realné koeficienty) nabyva nekoneéné mnoha slozenych hodnot.

8. Existuje nekonecné mnoho slozenych ¢isel tvaru n! + 1.

Tézsi priklady

1. Pro piirozené ¢&islo n definujme t(n) = (—1)F, kde P je pocet jednicek v
zapise cisla n ve dvojkové soustavé. Existuje nekonec¢né mnoho prvocisel takovych,
ze t(n) = 17 Takovych, 7e t(n) = —17



