2. proseminar (27. 2. 2007)

Co jsme délali?

Mluvili jsme o tom, co to vlastné ta teorie ¢isel je, a zminili se o nékolika vyz-
namnych tvrzenich (prvoéiselnd véta, velkd Fermatova véta, véta o 4 ¢tvercich,
Dirichletova véta o aritmetické posloupnosti) a nékterych hypotézich (Goldbachova
hypotéza, otdzka existence nekoneéné mnoha prvociselnych dvojcat).

Pak jsme, nejspid podobné jako Pythagoras, dokazali, 7ze /2 je iracionélni. To
vedlo k definici algebraického ¢isla.

Priklady

-1. v/2 nenfi racionélni ¢&slo.

0. V2 + /3 je algebraické a iraciondlni ¢islo; najdi polynom, jeho je kofenem.

1. Dokaz, ze nésledujici ¢isla jsou algebraickd a iraciondlni; pro kazdé z nich
najdi polynom, jehoz je kofenem.

a) 1++/2

b) V3 + V5

c) VI3I12+ V6

2. Pro kterda n € Na g € Q" je \/[n]q racionalni?

3. Je cislo 0,123456789101112131415. .. racionalni?

4. Dokaz, ze Goldbachova hypotéza (tvrzeni, Ze kazdé sudé ¢islo > 4 je souttem
dvou prvocisel) je ekvivalentni s tvrzenim, ze kazdé sudé ¢islo > 6 je souctem tif
prvocisel.

Té&zsi priklady

1. Dokaz, ze soucet a soucin dvou algebraickych ¢isel je zase algebraické ¢islo.

2. Dokaz, 7e existuji iracionalni ¢isla a, b takové, Ze a’ je racionélni.



