6. cviéeni z algebry (8. dubna 2009)

Co jsme délali?

Resili jsme rovnice rozkladem v Z[i]. Ramcova kostra celého postupu dobré pro
to, aby c¢lovék pfi reSeni na nic nezapomnél, vypada asi takto:

1. Rozloz jednu stranu rovnice na soucin.

2. Dokaz nesoudélnost faktort (k tomu miZe byt ¢asto vhodné zkoumat délitel-
nost a soudélnost neznamych).

3. Pouzij lemma zformulované ve 2. ptrikladu. Ptipadné jinym zptisobem vyuzij
jednoznacnosti prvociselného rozkladu — to je mozné, i pokud soucinitelé nejsou
primo nesoudélni, ale maji néjakého znamého spolec¢ného délitele.

4. Ze zjisténych vztaht vyjadii nezndmé pomoci (novych) parametri.

5. Ovér, pro které hodnoty parametri dostaneme vskutku feseni zadané rovnice
(véetné pripadnych dodateénych pfedpokladi na hodnoty proménnych).

Priklady

0. Vyfies rovnici 22 + y? = 22.

1. Najdi vSechna feSeni rovnice z2 + 4 = y3 takova, Ze z je liché.

2. Bud R obor s jednozna¢nym rozkladem na soucin prvocinitelt, a,u,v €
R, (u,v) = 1,n € N. Pokud uvl||a™, existuji b,c € R takova, ze u||b™, v||c".

3. Vyftes rovnici y? + 1 = z2.

4. Vy¥es rovnici 22 + 1 = 95,

5. Najdi vSechna celo¢iseln4 YeSeni rovnice 422 + 9 = y3.

6. Vyies rovnici % + y* = 22.

7. Bud k € N,p = 3 (mod 4) prvoécislo. Vyfes rovnici 1622 + y2 = p* (v
zavislosti na k, p).

8. y2+ 1 =2xP, p > 3 prvodislo.



