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1. Bu¤ U t¥leso a G < Aut(U) podgrupa. Pak Gal(U/Fix(U,G)) ⊃ G.

2. Bu¤ V ⊃ U ⊃ T roz²í°ení t¥les.

a) A´ V ⊃ T je normální. Pak V ⊃ U je normální. Musí být U ⊃ T normální?

b) A´ V ⊃ T je Galoisovo. Pak V ⊃ U je Galoisovo.

3. Pro roz²í°ení t¥les U ⊃ T ur£i [U : T ], [U : T ]s,Gal(U/T ), pokud T = R, U = C.

4. Bu¤ V ⊃ T Galoisovo roz²í°ení a V ⊃ U ⊃ T . Dokaº, ºe

[U : T ] =
#Gal(V/T )

#Gal(V/U)
.

5. Bu¤ U ⊃ T kone£né roz²í°ení. Toto roz²í°ení je Galoisovo, práv¥ kdyº [U : T ] = #Gal(U/T ).

6. Prvek α ∈ U je separabilní nad t¥lesem T , pokud je ko°enem n¥jakého separabilního

polynomu.

Dal²í p°íklady:

7. Bu¤ f(x) ∈ T [x] polynom, jehoº ireducibilní rozklad nad T je f(x) = f1(x) · · · fk(x).
Uvaºujme Galoisovu grupu rozkladového nadt¥lesa polynomu f jako grupu permutací na

mnoºin¥ jeho ko°en·. Dokaº, ºe kaºdá z t¥chto permutací obsahuje aspo¬ k cykl· (pevný

bod zde povaºujeme za cyklus délky 1).

8. Pro roz²í°ení t¥les U ⊃ T ur£i [U : T ], [U : T ]s,Gal(U/T ), pokud T = Fp(y), U = T ( p
√
y)

(k ov¥°ení ireducibility pouºij Eisensteinovo kritérium).

9. Bu¤ U ⊃ T roz²í°ení t¥les. V²echny prvky α ∈ U , jeº jsou separabilní nad T , tvo°í
podt¥leso U (tzv. separabilní uzáv¥r T v U).

10. Roz²í°ení U ⊃ T je normální, práv¥ kdyº existuje mnoºina M ⊂ T [x] taková, ºe U je

rozkladové nadt¥leso mnoºinyM nad T .

11. Dokaº tvrzení 2.24 ze skript (o existenci normálního uzáv¥ru).

12. Bu¤ U t¥leso charakteristiky r·zné od 2 a a, b ∈ U prvky takové, ºe
√
a,
√
b,
√
ab 6∈ U .

Pak [U(
√
a,
√
b) : U ] = 4.


