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. Popis vSechny idealy v okruhu Z/(150) a charakterizuj, které dvojice z nich jsou komaxi-

malni.

. Najdi priklad uspofddané mnoziny A, kterd obsahuje nespocetny retézec B (specialné tedy

takovy, ktery nejde indexovat pfirozenymi ¢isly).

. Pouzij dtikaz tvrzeni 1.20 (zejména krok, kdy 1 = a; + a2) ke konstrukei explicitniho

izomorfismu

Z/(n) X Z/(m) ~ Z/(mn)

pro n = 16,m = 35. Jaké znamé vété krok ze zavorky odpovida?

. Bud R okruh. Pomoci Zornova lemmatu dokaz, Ze kazdy vlastni ideél je obsaZeny v né&ja-

kém maximalnim ideélu.

. At je R okruh a I1,..., I, po dvou komaximalni idealy v R. Dokaz, 7e pak mame izomor-

fismus multiplikativnich grup

(R/(Il In))X ~ (R/Il)x X oo X (.R/In)>< .

. Pomoci Zornova lemmatu dokaz, zZe kazd4 linedrné nezévisla podmnozina vektorového pro-

storu jde rozsifit na bazi.

. Bud (M, <) ¢astecné usporadand mnozina. DokaZ pomoci Zornova lemmatu, Zze uspofadani

< jde rozsifit na linearn{ uspofadani, ¢ili ze existuje uspotradani < na M, které je linearn{
a spliiuje: x <y = = <y pro viechna z,y € M.

Dalsi priklady:

8.
9.

10.

11.

12.

Bud R okruh. R je obor, pravé kdyz R|x| je obor.

Bud K téleso. Pak K[z, y]i K|z, xo,...| (nekonetné mnoho proménnych) jsou gaussovske,
ale K[z, y] neni obor hlavnich ideald (ale je noetherovsky) a K[z, z2,...] neni noetherov-
sky ani obor hlavnich idealt.

a) Bud M noetherovsky modul a N jeho podmodul. Dokaz, 7e pak je faktormodul M/N
noetherovsky.

b) * Bud M modul a N jeho podmodul. Pokud jsou N a M/N oba noetherovské, pak je
noetherovsky také M (pouzij tvrzeni 1.10).

Bud R gaussovsky obor a T' jeho podilové té&leso. M&me nekonstantni primitivni polynom
f € Rz]. Pak f je ireducibilni v T'[x], pravé kdyZ je ireducibilni v R|z].

* Pomoci Zornova lemmatu dokaz, ze pokud v okruhu R existuje vlastni ideél, ktery neni
kone¢né generovany, pak v ném také existuje prvoidedl, ktery neni kone¢né generovany.

Ulohy s * jsou trochu t&zi.



