Zopakujte si pojmy probrané na prednéasce a zkuste si rozmyslit nékolik néasledu-
jicich pfikladi. Cvi¢ici vAm eventudlné ukazi cestu, jak na to jit (vysledky neu-
vadim, aby vés to nutilo pfemyslet).

Cviceni 16: Jsou pro libovolné vyroky a, b, ¢ ekvivalentni vyroky

a=b, a/Anonb, nonaVb?

Cviceni 17: Rozhodnéte, zda jsou nasledujici vyroky pravdivé:
VzeR)(Fy eR)(z+y <2), (VzeR)(Fy e R)(FzeR)(x+y —2=0).

Zkoumejte pravdivost vyroki, které vzniknou z predchazejicich zaménou obecnych
za existencni kvantifikatory a naopak, pripadné zaménou jejich poradi.

Cviceni18: Je-li A = (1,4), B = (2,7), jakymi intervaly jsou mnoziny A U B,
ANB, A\B?

Cviceni19: Je-li funkce f definovdna na R, co lze fici o vzajemné poloze grafu
funkci f, —f, f(—z) sz € R, f(x £ a)sz eR, |f|?

Cviceni 20: Funkci lze také popsat ,slovné“. Zkuste vymyslit néjaké priklady
tohoto popisu.

CvicCeni 21: Vsimnéte si, Ze popis pfifazeni ,predpisem“ muze byt na castech
definiéniho oboru odlisny, jako je tomu u funkce z — |z|, x € R. PopiSte pomoci
linearnich funkci a vhodnych intervalt funkci

flz) = l=| - 3[.

Je tato funkce suda nebo licha ?

Cvic¢eni 22: M4 soucin polynomu vySsi stupen nez maji polynomy, které na-
sobime ? Rozeberte vSechny mozné piipady !

Cviceni 23: Délte polynomy
(x* — 52 +6): (v —3), (23 —1): (2% = 5)!
Cviceni 24: Urcete body, ve kterych nabyva funkce
p(z) = 2% — 62 + 11z — 6

hodnoty 0! Popiste vSechny nekonstantni polynomy, jimiz lze polynom p délit tak,
ze vysledkem je opét polynom.

Pro feseni nasledujicich uloh vam cvicici ukazi, jak se racionalni funkce daji vyjadfo-
vat pomoci jednodussich racionalnich funkei (tzv. rozklad na parcidlni zlomky).

Cviceni 25: Ukazte, Ze pro vhodnou volbu A, B,C' € R je splnéna rovnost

3+ 1 A B C
= + + .
3 — 5x? + 6z x x—2 x-—3

[A=1/6, B=-9/2, C = 28/3]



Cviceni 26: Ukazte, Ze pro vhodnou volbu A, B,C, D € R je splnéna rovnost

x? B +Asz:—i—B_*_C'x—i—D
A+ 52 4+4 2 +1 x24+4

[A=0, B=1/3, C=0, D=-16/3]
Pozdéji se naucite pracovat s touto metodou ve vsi obecnosti, tyto priklady jste
zvladli snadno, protoze ,,dobfe vychazely“.

CvicCeni 27: Zjistéte, zda funkce

nabyva pro néjaky bod x € R hodnoty f(z) = 0! Nabyva v néjakém bodé hod-
noty 27 Je tato funkce licha ?

Cviceni 28: Nabyva funkce g z predchazejiciho prikladu hodnoty 1?7 Je ,vidét,
Ze nabyva hodnoty —17

Cviceni 29: Pro funkci g z pfedchoziho pfikladu urcete obor hodnot H, !

Cvi¢eni 30: Kolik prvki ma mnozina f~!(z) = f~1({z}) proz € R?
[ Maximéalné dva prvky, ale miize mit zadny, jeden nebo dva prvky. |

Cvigeni31: V kolika bodech nabyvaji funkce f(z) = x, g(z) = 22, h(z) = 23
hodnoty 1?7 Zkoumejte podobnou otazku misto pro ¢islo 1 obecnéji pro a € R.
Nacrtnéte grafy funkci f, g, h a sestrojte k nim kfivky symetrické podle osy 1. a
3. kvadrantu (pfimka o rovnici y = x). Jsou vzniklé kiivky grafy néjakych funkci?
[ Nékteré ano, nékteré ne. Pro¢? ]

Cviceni 32: Zkuste provést nasledujici experiment: do funkce f(z) = 1/(x + 1)
ydosadte” za x tutéz funkci f a zkoumejte, kde je vznikl4d funkce definovéna ve
smyslu nasi amluvy o definiénim oboru. (Experiment ndm poslouzi jako vychozi
bod pro latku o skladani zobrazeni a funkci — vytvaiime tak tzv. slozenou funkci,
kterou budeme znacit f o f.)

Tuto operaci jesté jednou zopakujte a opét zkoumejte defini¢ni obor vzniklého
zobrazeni.

[Pro zndzornéni pouzijte obréazek se tfemi rovnobéznymi pfimkami, pomoci nichz
znazornéte Dy, Dyop a D(fof)of @ ,pPrifazeni“ modelujte Sipkami. |



