Retézové zlomky

A
1. Matematickou indukci dokazte, Zze pro citatele a jmenovatele konvergenti B_n’
n

n € N, fetézového zlomku [q1; 2, g3, . . . | plati:
a) A, By1—B,- A, =(-1)", n>1,
b) A, = ¢uAn_1+ Ana, n>2,

¢) By =q¢.Bn-1+ Bn2, n>2.

2. Najdéte raciondlni ¢islo, jehoz Tetézovy zlomek je [1;1,4,4,1,2]. Dale vypoctéte
vSechny konvergenty tohoto fetézového zlomku.

3. Bez pouziti kalkulatoru najdéte retézovy zlomek:
o D T
- racionalniho ¢isla 31 a vypoctéte vsechny konvergenty,

- ¢sla v/3 a vypoctéte prvnich 5 konvergenti,
- &sla v/7 a vypoctéte prvnich 6 konvergent.

4. Retézovy zlomek iracionalniho ¢sla o je nekoneény, tj. « = [q1; g2, g3, G4, G5 - - - |-
S pomoci kalkulatoru Ize jeho ¢lanky ¢; hledat velmi snadno, staci stale opakovat
tutéz sekvenci:

a) odectu celou ¢ast, kterou zaznamenam (to je totiz ¢;),
b) ze zbylého ¢isla (mensiho nez jedna) vypoctu prevracenou hodnotu.

Vypoctéte prvnich 10 ¢lanku retézového zlomku cisla e.

# Retézovy zlomek q zadaného iracionélniho ¢isla x
# prvnich n ¢lanki

import math

x = math.e

n=4
print(x)
q=1[0

for k in range(n):
q.append( int(x) )
x=1/ (x - int(x) )

print(q)

Vystup programu:

2.718281828459045
[2’ 1’ 2, 1]



5. Vypoctéte nasledujici soucin matic.

1 ¢\ (0 1 0 1 0 1
0 1)\l @/ \1 a/\1 @
6. Pozorujme tetézové zlomky odmocnin nékterych ¢isel:

VIi=[]  VI=[12 V3=[LTY

Vi=[2]  Vh=[24 V6=[224

VO=103]  V10=[36 VI1=[330]
VIe=[4  VIT=[48]  VI8=[447]
V25 =[5]  V26=[510] 27 =[5510]
V36 =1[6] V3T=[6:12]  v/38=1[6;6,12]
VA9 =[7] V50 =[7;T4  Bl=[7;714]

Primym vypoctem ukazte, Ze pro kazdé n € N plati:

Vn2+1 = [n;2n] Vn2+2 = [n;n,2n]



