Hilbertova axiomatika

Zdenék Halas

KDM MFF UK

Zdenék Halas (KDM MFF UK) Hilbertova axiomatika 1/6



David Hilbert: Grundlagen der Geometrie, 1899

tfi primitivni pojmy:
- bod

- primka

- rovina

tfi primitivni relace:

- lezet mezi (3 body)

- lezet na (bod a pfimka, bod a rovina, pfimka a rovina)
- shodnost (2 dsecky, 2 dhly)
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David Hilbert: Grundlagen der Geometrie, 1899

5 skupin axiomu: (21)
. incidence (8)

II. usporadani (4)

Il. shodnost (6)

IV. rovnobézky (1)

V. spojitost (2)

IV,1 (Eukleiddv axiom): Bud dana pfimka a bod na ni nelezici. Pak v
roviné existuje nejvyse 1 pfimka prochéazejici timto bodem a neprotinajici
zadanou primku.

V,1 Archimédiv axiom (In € N; n - AB presahuje Gsecku AC)

V,2 Axiom uplnosti (mnoZzinu vSech bodi na pfimce uz nelze dale

konzistentné rozsiit)
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David Hilbert: Grundlagen der Geometrie, 1899

I. incidence

VA, B 3 ptimka jimi prochazejici

tato ptimka je nejvyse 1

na primce lezi alespon 2 body

VA, B, C nelezici v pfimce 3 rovina jimi prochazejici

tato rovina je nejvyse 1

lezi-li v roviné 2 body pfimky p, lezi v ni vSechny body pfimky p

maji-li 2 roviny spolecny bod, pak maji spolecny jesté jiny bod

© N o Pk~ wh =

existuji alespon 4 body nelezici v roviné
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David Hilbert: Grundlagen der Geometrie, 1899

Il. usporadanf

1. B lezi mezi A a C, pak také lezi mezi C'a A
a dp obsahujici A, B,C

2. A, C dva body na pfimce, pak 3B lezici na p mezi nimi
3. ze 3 bod( na pfimce nenfi vice nez 1, ktery lezi mezi zbylymi dvéma

4. Paschiiv axiom: 3 body, p jimi neprochézejicf;
protina-li p Usecku AB, pak také protina bud AC, nebo BC
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David Hilbert: Grundlagen der Geometrie, 1899

IIl. shodnost

1. A,Bep, A €p’ (p’ ne nutné riizné od p)
pak 3B’ €p’; A’B’ = AB (zfejmé AB = AB)
2. AB=A'B’ N AB=~A"B”, pak A'B ~A"B’
3. AB a BC lezici na 1 ptimce maji spole¢ny pouze bod B
podobné A’B” a B’C’ (ne nutné na jiné pfimce)
potom AB~ A’B’ A BC >~B'C’, pak AC=~A'C’
4. je-li ddna poloptimka a dhel «, pak 3! polopfimka utvarejici Ghel
shodny s « (a s danou orientacf)
5. thela~a’ A a=x~a”, pak o =2ao”

6. sus, pak maji oba trojihelniky zbylé Ghly shodné
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