Dokézali jsme (nebo alespoil naznagili si dikaz) u:

(G6) cos0 =1,
(G7) sin?z +cos?z =1, z € R,
(G8) (sinz) =cosz a (cosx) =sinz, z € R.
(G9) cos§ =0,
(G10) sin(z + %) = cos(x)
(G11) sin(xz + m) = —sin(x)
)

(G12

sin i cos jsou 2wperiodické, tj. sin(x + 27) = sin(x), cos(z + 27) = cos(x).

.. sinz cosx .
Zavedli jsme funkce tanx = a cotanc = ——. Plati
08 T sinx

Diane = R\{F +km, k € Z}, Decotanz = R\ {km, k € Z}

1
(cotanz)’ = ——

tanz) = ——
( ) cos?2z’ sin

-
Omezime-li defini¢ni obory dostaneme prosté funkce

na

sin: [-2,2] B [-1,1], cos:[0,7] 23 [-1,1]

tan: (—%,2) B R, cotan: (0,7) B R,

které jsou ryze monotonni a jejichZz derivace je (mimo krajni body) nenulova.
Existuji tedy inverzni funkce

a na

arcsin : [-1,1] = [-F, 5], arccos: [~1,1] = [0, 7]

arctan : R ™3 (=2, 7)., arccotan : R 23 (0,7),

S pomoci véty o derivaci inverzni funkce spocitame

1 1
(arcsinx) = Vi-z2 (arccos ) = VI-2 re(-1,1)
a
1 1
(arctanz) = T2 (arccotanx) = Ty °© eR.

Dale jsme uvazovali funkce

xr —XT xT —x
. et —e e’ +e
smhx:T, coshe = ———



sinh x coshx
cotanhz =

tanhz = -
coshz’ sinh

Plati, Ze sinh, tanh a cotanh jsou liché a cosh je suda a plati i dilezita identita
cosh? z — sinh?z = 1.

Dale
Dsinh = Dcosh = Dtanh = Ra Dcotanh =R \ {0}7

a (na celych defini¢nich oborech)

(sinhz)’ = coshz, (coshz) =sinhz

1 1
——5—, (cotanhz) = —

tanhz) = —_—
( ) cosh” sinh? x

Omezime-li pfipadné defini¢ni obory dostaneme prosté funkce

sinh: R 2B R, cosh:[0,00) %8 [1,00)

tanh: R 23 (—=1,1), cotanh:R\ {0} 23 (—o0,1) U (1,00),

které jsou ryze monotonni (u cotanh na obou intervalech, prosty je ale na celém
definiénim oboru) a jejichZ derivace je (mimo krajni body) nenulova. Existuji
tedy inverzni funkce

na

argsinh : R 8 R, argcosh : [1,00) =5 [0, 00)

argtanh : (—1,1) 8 R, argcotanh : (—oco,1) U (1,00) 28 R\ {0},

Opét (s pomoci véty o derivaci inverzni funkce) spoc¢itame

. 1 1
(argsmh l')/ = T_i_l, T e R, (argCOSh l')/ = ﬁ, rz>1
a
1 1
(argtanhz) = T2 |z| <1, (argcotanhz) = T2 lz| > 1



