
V¥ta 1 (stejnom¥rná spojitost spojitých funkcí). Je-li f spojitá na [a, b] potom
platí

∀ ε > 0 ∃ δ > 0 ∀x, y ∈ [a, b] : |x− y| < δ =⇒ |f(x)− f(y)| < ε.

Funkce spl¬ující vlastnost z vý²e uvedenáé v¥ty se nazývají stejnom¥rn¥
spojité.

V¥ta 2 (spojitost a Riemann·v integrál). Je-li f spojitá na [a, b], potom platí

f ∈ R([a, b]).

V¥ta 3 (vlastnosti Riemannova inregrálu). Platí následující:

1. nech´ f, g ∈ R([a, b]), f ≤ g na [a, b], protom∫ b

a

f(x) dx ≤
∫ b

a

g(x) dx,

2. je-li f, g ∈ R([a, b]) a α ∈ R, potom i f + g, αf ∈ R([a, b]) a platí∫ b

a

f(x)+g(x) dx =

∫ b

a

f(x) dx+

∫ b

a

g(x) dx a

∫ b

a

αf(x) dx = α

∫ b

a

f(x) dx,

3. je-li f ∈ R([a, b]) potom i |f | ∈ R([a, b]) a platí∣∣∣∣∣
∫ b

a

f(x) dx

∣∣∣∣∣ ≤
∫ b

a

|f(x)| dx,

4. nech´ f ∈ R([a, b]), pokud f = g na [a, b] aº na kone£n¥ mnoho bod·,

potom g ∈ R([a, b]) a platí∫ b

a

f(x) dx =

∫ b

a

g(x) dx,

5. je-li f ∈ R([a, b]) a f ∈ R([b, c]), potom f ∈ R([a, c]) a platí∫ c

a

f(x) dx =

∫ b

a

f(x) dx+

∫ c

b

f(x) dx.

V¥ta 4 (závislost integrálu na horní mezi). Nech´ pro f : (a, b)→ R, a, b ∈ R∗
platí, ºe f ∈ R([α, β]) pro kaºdý interval [α, β] ⊂ (a, b). Zvolme c ∈ (a, b) a

poloºme

F (x) =

∫ x

c

f(x) dx.

Potom

1. F je spojitá na (a, b),

1



2. je-li f spojitá v bod¥ y, potom F ′(y) existuje a platí F ′(y) = f(y).

V¥ta 5 (spojitost a primitivní funkce). Platí nádledující:

1. nech´ f je spojitá na intervalu (a, b), a, b ∈ R∗, a < b, potom f má na

(a, b) primitivní funkci,

2. nech´ f je spojitá na intervalu [a, b] a nech´ F je primitivní funkce k f na

(a, b), potom

(R)

∫ b

a

f(x) dx = lim
x→b−

F (x)− lim
x→a+

F (x)
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