
De�nice 1 (zjemn¥ní a norma d¥lení). Pro d¥lení D ∈ D([a, b]) s d¥lícími body
x0, . . . , xn de�nujeme normu d¥lení D (zn. |D|) jako max

i=0,...n−1
(xi+1 − xi).

Jsou-li D,D′ ∈ D([a, b]), °íkáme, ºe D′ je zjemn¥ním D pokud v²echny
d¥lící body D jsou zárove« d¥lícími body D′.

V¥ta 2 (vlastnosti d¥lení). Nech´ f je omezená na intervalu [a, b] a nech´
D,D′ ∈ D([a, b]) potom

1. pokud D′ je zjemn¥ním D, pak

s(f,D) ≤ s(f,D′) ≤ S(f,D′) ≤ S(f,D),

2. s(f,D) ≤ S(f,D′), speciáln¥

∫ b

a

f(x) dx ≤
∫ b

a

f(x) dx

V¥ta 3 (nutná a posta£ující podmínka existence Riemannova integrálu). Pro
funkci f : [a, b]→ R platí

f ∈ R([a, b]) ⇐⇒ ∀ε > 0 ∃D ∈ D([a, b]) : S(f,D)− s(f,D) < ε.

V¥ta 4 (monotónnie a Riemann·v integrál). Je-li f monotónní na [a, b], potom
platí f ∈ R([a, b]).
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