
De�nice 1 (Taylor·v polynom). Nech´ U ⊆ Rd je otev°ená, N ∈ N0, f ∈
CN (U), a ∈ U . Taylorovým polynomem funkce f v bod¥ a stupn¥ N budeme

nazývat polynom

TNf,a(x) = f(a) +

N∑
n=1

1

n!

∑
|α|=n

(
n

α

)
Dα
f (a)(x− a)α.

V¥ta 2 (Pean·v tvar zbytku). Nech´ U ⊆ Rd je otev°ená, N ∈ N0, f ∈ CN (U),
a ∈ U , potom platí

lim
x→a

f(x)− TNf,a(x)
|x− a|N

= 0.

Lemma 3. Nech´ A je symetrická pozitivn¥ de�nitní matice, potom existuje

α > 0, ºe xTAx ≥ α|x|2.

V¥ta 4 (posta£ující podmínka pro lokální extrém). Nech´ f : U → R, U ⊂ Rd
otev°ená, f ∈ C2(U), a ∈ U . Nech´ navíc ∇f(a) = 0, potom:

� je-li Hf (a) pozitivn¥ de�nitní, potom má f v a lokální minimum,

� je-li Hf (a) negativn¥ de�nitní, potom má f v a lokální maximum,

� je-li Hf (a) inde�nitní, potom f v a nemá lokální extrém.

De�nice 5 (extrémy vzhledem k mnoºin¥). Nech´ f : Rd ⊃ Df → R, M ⊂ Df ,

a ∈M . Potom °íkáme, ºe f má v bod¥ a

� lokální maximum vzhledem k mnoºin¥ M , pokud existuje δ > 0, ºe pro

v²echna x ∈ P (a, δ) platí f(x) ≤ f(a),

� globální maximum vzhledem k mnoºin¥ M , pokud pro v²echna x ∈M platí

f(x) ≤ f(a).

Analogicky de�nujeme i lokální a globální minimum f vzhledem k M a ostré

varianty.

V¥ta 6 (o Lagrangeových multiplikátorech). Nech´ n, d ∈ N, n < d, U ⊂ Rd
otev°ená, f, g1, . . . , gn ∈ C1(U). Poloºme G = (g1, . . . , gn) a

M = {x ∈ G : G(x) = 0}.

Nech´ f má v bod¥ a ∈ M lokální extrém vzhledem k M , potom platí alespo¬

jedna z následujících podmínek:

1. vektory ∇g1(a), . . . ,∇gm(a) jsou lineárn¥ závislé,

2. existují λ1, . . . , λn ∈ R taková, ºe

∇f(a) =
n∑
i=1

λi∇gi(a).
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