Definice 1 (Tayloriv polynom). Necht U C R? je oteviend, N € Ny, f €
CN(U), a € U. Tayloroviim polynomem funkce f v bodé a stupné N budeme
nazyvat polynom

N
TR () = fla)+ ) % > (Z) D (a)(x — a)”.
n=1""" |a|=n

Véta 2 (Peaniiv tvar zbytku). Necht U C R? je oteviend, N € Ny, f € CN(U),
a € U, potom plati
. fl@) = Tf (x)
lim ————2—

=0.
Lemma 3. Necht A je symetrickd pozitivné definitni matice, potom ezistuje
a>0, ze 2T Ax > alz|?.

Véta 4 (postacujici podminka pro lokédlni extrém). Necht f : U — R, U C R?
oteviend, f € C*(U), a € U. Necht navic V f(a) = 0, potom:

o je-li Hy(a) pozitivné definitni, potom md f v a lokdini minimum,
o je-li Hy(a) negativné definitni, potom md f v a lokdIni mazimum,
o je-li Hy(a) indefinitni, potom f v a nemd lokdlni extrém.

Definice 5 (extrémy vzhledem k mno7ing). Necht f : R? > Dy — R, M C Dy,
a € M. Potom fikame, Ze f md v bodé a

o lokdlni mazximum vzhledem k mnoZine M, pokud existuje § > 0, Ze pro
vSechna x € P(a,d) plati f(x) < f(a),

o globdlni mazximum vzhledem k mnoziné M, pokud pro vSechna x € M plati
f(x) < fla).

Analogicky definujeme i lokdlni a globdlni minimum f vzhledem k M a ostré
varianty.

Véta 6 (o Lagrangeovych multiplikitorech). Necht n,d € N, n < d, U Cc R?
oteviend, f,g1,...,9n € CH(U). Polozme G = (g1,...,gn) @

M={zeG:G(zx)=0}.

Necht f md v bodé a € M lokdlni extrém vzhledem k M, potom plati alesponi
jedna z ndsledugicich podminek:

1. vektory Vgi(a),...,Vgm(a) jsou linedrné zdvislé,

2. existugi A1, ..., A, € R takovd, Ze



