Véta 0.1 (limita slozené funkce). Necht plati lim f(z) = B a lim g(z) = C.
z—A z—B

Predpokldidejme navic, Ze plati alespoti jedna z ndsledujicich podminek:
(S) g je spojitd v bodé B,
(P) 36 > 0Vz € P(A,d) : f(x) # B.

Potom zli_I)Ijlqg of(z)=0C.

Tzv. zndmé limity:

lim =1, lim =1.
z—0 T z—0 T
Z nich pak lze odvodit dalsi tzv. zndmé limity:
lim 1-— c20s33 _ 17 lim arcsin x ~ 1. lim arctan x 1
z—0 x 2 z—0 x x—0 x
logx log(x + 1
lim BT _ 1, (alternativné lim M = 1)
z—1x — z—0 x

Definice 0.2 (jednostranné okoli). Pro a € R a § > 0 definujeme levé a pravé
okoli bodu a s polomérem § jako

U—(a76):(a‘_57a]7 U+(a75): [CL,CL+5).
Rowvnéz definujeme levé a pravé prstencové okoli bodu a s polomérem 6 jako
P_(a,6) = (a—d,a), Pi(a,0)=(a,a+0).

Definice 0.3 (jednostranna spojitost a limita funkce). Rikdme, Ze [ je zleva,
resp. zprava spojitd v bode a, pokud plati ndsledugjici vijroky:

Ve>036>0;:2€U_(a,0) = f(a) € U(L,¢),

resp.
Ve >030 >0;:x€Ui(a,6) = f(a) €eU(L,e).
Rikime, %e f md v bodé a € R (jednostranou) limitu L € R zleva, resp.

zprava, (piseme lim f(x) = L, resp. 1im+f(z) =L ), pokud plati
Tr—a— T—ra

Ve >036>0;: 2 € P_(a,0) = f(z) e U(L,e),

resp.
Ve >036 > 0;: 2 € Py(a,0) = f(z) e U(L,e).

Poznamky a ptiklady. 1. Pro prdci s jednostrannymi limitami plati stejnd
pravidla jako pro (oboustranné) limity (pozndmky (1)-(4) a aritmetika li-
mit)



2. Platz‘(lim f(a:)) — [( lim f@;)) A ( lim f(a:))}

Tr—a T—a— r—a+

3. Pro funkci

1 x>0
sgnx =<0 =0
-1 : =<0

plati li%li sgnx = 1, specidlné, oboustrannd limita neexistuje.
z—

Va2 4zt

4. lim ~—— 7 = 41,
r—0+ €T
Derivace

zatim nic moc



