Lemma 0.1 (limita a omezenost). Pokud lim f(x) = L, potom
r—a

1. 3C >036 >0Vz € P(a,0) : |f(z)| < C,

2. pokud L # 0 potom 3D > 03§ > 0Vz € P(a,)): ﬁ <D,
Véta 0.2 (aritmetika limit - verze 1). Je-li lim f(z) = A o lim g(x) = B,
T—a T—a
potom:
1. lim f(z) +g(x) = A+ B,
2. lim f(2) - g(e) = A- B,
A
3. pokud B # 0, pak lim M ==
v—ag(z) B

Disledek 0.3 (aritmetika spojitosti). Necht f a g jsou spojité v bodé a, potom
i funkce f 4+ g a f - g jsou spojité v a. Je-li navic g(a) # 0 potom je v a spojitd
i funkce 5.
Priiklady. Jsou-li P a @ polynomy, potom plati

P(z) _ P(a)

=2 Q(r)  Qa)

P
za predpokladu, Ze a neni kofenem Q. Specidlné plati, Ze (raciondlni) funkce a

je spojitd ve vsech bodech R kromé koieni Q.

Jak ale napiiklad spocitat limitu lim x° - sin — ? Jde sice o soucin, ale arit-
T—a €T

metiku limit nelze pouZit.
Véta 0.4 (o dvou straznicich). Necht pro funkce f, g a h plati ndsledugici
podminky:

e lim g(z) = lim h(z) = L,

T—a r—a
e 36 >0Vz € P(a,d) : g(z) < (z) < h(x).
Potom lim f(z) = L.
r—a

Piiklad. Limitu z predchoziho pFikladu uZ ted spoéitdme snadno, plati totiz

1
—2? <z?-sin— <2? xcR\{0},
x

. . . 1
a protoze lim —a? = lim 2% = 0 dostdvdme, Ze lim z° - sin — = 0.
z—0 z—0 z—0 xT

Pozdéji v pribehu semestru si ukdZeme, Ze plati limita lilrb | (a jeste
r—r xT

mnohem pozdéji, Ze funkce sin exsituje). Co kdybychom ale chtéli spocitat limitu

L sin(f()

m , kde f je funkce z minulého prikladu?
21 @)



Véta 0.5 (limita slozené funkce). Necht plati lim f(z) = B a lim g(z) = C.
z—A z—B

Predpokldidejme navic, Ze plati alespoti jedna z ndsledujicich podminek:
(S) g je spojitd v bodé B,
(P) 36 > 0Vz € P(A,d) : f(x) # B.

Potom lim go f(x) =C.
z—A



