Matematicka analyza III - NMAIO056 - pozadavky ke zkouSce.
Zkouska bude pouze ustni, student vzdy dostane ¢tyfi otazky:

pocetni priklad,
teoreticky piiklad,
tzv. lehkou vétu,
tzv. tezkou vétu.

Teoreticky piiklad bude jednoducha tuvaha, vyzadujici zpravidla jen porozum-
néni néjaké definici ze seznamu nize (pfipadné i zakladnim pojmim z pfedchozich
semestri, jako jsou tfeba uzavZzend mnozina nebo limita posloupnosti). Napiiklad
se mizu zeptat, zda funkce z — Z spliiuje Cauchy-Riemannovy podminky, jestli
existuje kone¢na mnozina, ktera neni nulova, ap.

Lehké a tezké véty jsou rozliSeny v seznamu vét niZe, u t&zkych je uvedeno (T),
ostatni jsou lehkeé.

Hodnoceni bude néasledujici: ¢tyfi spravné odpovédi znamenaji znamku 1, tii
spravné odpovédi znamku 2, dvé spravné odpovédi znamku 3, v ostatnich piipa-
dech bude student hodnocen znamkou 4.

Definice:

Box, déleni boxu, horni a dolni soucet vzhledem k déleni. Horni, dolni a Rieman-
niv integral pfes box. Nulovd mnozina. Riemanntiv integral pfes obecnou mnozinu,
objem mnoziny. Regularni zobrazeni.

Derivace v komplexnim oboru, Cauchy-Riemannovy podminky, holomorfni funkce.
Konvergence a absolutni konvergence fad s komplexnimi ¢leny. Mocninné fada a
jeji polomér konvergence.

Bodova a stejnomérna konvergence poslounosti (Fady) funkei, stejnomérné cau-
chyovska posloupnost (Fada) funkci. Fourierova fada.

e-sit, husta mnozina, kontraktivni zobrazeni

Véty:
Lemma o hornim a dolnim soué¢tu
Lemma - spocetné sjednoceni nulovych mnozin je nulovd mnozina
Lemma - [ f =0, f >0, potom {f > 0} nulova
Lemma - Fubini pro horni a dolni integraly (T)
Fubiniho véta

Lemma - f/ =0 na C, potom f konstantni na C

Véta - totalni diferencial a Cauchy-Riemannovy podminky implikuji existenci de-
rivace (T)

Lemma - absolutni konvergence implikuje konvergenci

Konvergence uvnitt kruhu konvergence

Lemma - vzore¢ky pro vypocet poloméru konvergence

Lemma - polomér konvergence derivované fedy

Lemma - derivovani ¢len po ¢lenu (T)

Abelova véta o konvergenci na hranici (T)

Lemma - nutna a postacujici podminka stejnomérné konvergence
Bolzano-Cauchyova podminka pro stejnomérnou konvergenci
Véta o spojitosti stejnomérné limity spojitych funkei

Diniho véta o stejnomérné konvergenci (T)

Lemma - nutna podminka pro stejnomérnou konvergenci fady
Lemma - Weierstrassiv M-test



Riemann-Lebesgueovo lemma
Lemma - vyjadreni Dirichletova jadra
Véta o bodové konvergenci fourierovy fady (T)

Lemma - kompaktni mnoZina obsahuje konecné e-sité

Topologicka charakterisace kompaktnosti (T)

Banachova véta o pevném bodé (T)

Baireova véta (T)

Lemma o existenci a jednozna¢nosti feSeni diferencialni rovnice a Picardova véta
jako jeho dislkedek (T)



