Sada priklada na 10. tyden

Co budeme potiebovat z teorie - posloupnosti:

Definice (limita posloupnosti). Rikime, Ze posloupnost {an} mad limitu L € R*
(piseme lim a, = L), pokud plati
n—-+oo
Ve>03no e NVneN, n>ng:a, € U(L,e)
Véta (limita monotonni posloupnosti). Plati
1. Kazdd monotonni posloupnost md limitu.

2. Kazdd shora omezend neklesajici (nebo zdola omezend nerostouci) posloup-
nost konverguje.

Definice (limes superior a limes inferior). Definujeme

) lim sup{ax : k > n}, {an} shora omezend,
limsup a,, = ¢ n—©
n— 00 +00, ]mak
a
o lim inf{ay : k > n}, {an} zdola omezend,
liminf a,, = ¢ n—=o°
n—o0 —00, Jinak.

Piiklady na posloupnosti:

n

1. Spoctéte z definice lim eR

—,a
n—oo n!

n

2. Spoctéte z definice lim
n—oo

n

Vi3 —2n2 + 1+ Vnt +1
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5. Jim

6. lim



7. lim a,, kde a1 = \/5, Gnt1 =Vap+2,n>1
n— o0

1 1
8 lim an, a1 >0, apy1 = = (an + ), n>1
e’} 2 Q.

n— n

9. Najdéte limsup a lim inf pro a, = CcoS —nm
10. Najdéte limsup a liminf a, =n(2 + (-=1)")
n— 00 n—o00

Co budeme potiebovat z teorie - extrémy:

Véta (nutnd podminka pro lokdlni extrém). Ezistuje-li f'(a) a f md v bodé
lokdlni extrém, potom f'(a) = 0.

Véta (existence extrémii na intervalu). Kazdd f € C([a,b]) nabyvd (vzhledem
k [a,b]) globdlniho mazima i minima.

Véta (derivace a monotonie). Je-li f € C((a,b)) a ezistuje-li f' na (a,b), po-
tom:

1. pokud ' > 0 na (a,b), potom f je rostouci na (a,b),

2. pokud f' <0 na (a,b), potom f je klesajici na (a,b),

3. pokud f' >0 na (a,b), potom f je neklesajici na (a,b),
(a,b)

4. pokud " <0 na (a,b), potom [ je nerostouci na (a,b).

Priklady na extrémy:
1. Naleznéte lokaln{ extrémy funkce f(z) = 2® — 62% + 92 — 4, x € R.
2. Naleznéte lokalni extrémy funkce f(z) = e*sinz, x € R.
3. Naleznéte lokalni extrémy funkce f(z) = zs (1- x)g, zeR.

4. Naleznéte globélni extrémy funkce f(r) = 22 —42+6 na intervalu [—3, 10].



