Sada piiklada na urcity integral
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. Spoctéte plochu mezi grafy funkei f(z) = z a g(x) = z*.

. Spoctéte plochu mezi grafy funkei f(z) = Tsz a g(x) = 2.

5
6
7. Spoctéte délku grafu funkce f(z) = log(cosx), = € [0, §].
8

. Spoctéte délku kiivky x(t) = cost+tsint, y(t) = sint —tcost, t € [0, 27].

Véty a definice, které budeme pouzivat:

Definice (Newtontv integral). Necht f je definovdna na intervalu (a,b), a,b €
R a md na (a,b) primitivni funkci F. Definujeme Newtontiv integrdl z funkce f
na od a do b jako

b
(N)/ f(z) de = lim F(z)— lim F(z),

r—b— r—a+

pokud md vyraz na pravé strané smysl.
Vigraz lim F(x) — lim F(x) nazgvime piiristkem funkce F' od a do b a
T—b— T—a+

b

zkrdcené jej znacime [F(x)]..

Vé&ta (vypocet urc¢itého integralu). Necht f,g : [a,b] = R a ¢ : [a, 5] — [a,b]
magi spojitou derivaci na [a,b], resp. na [«, 8]. Potom

b b
L. (per partes) / (g (1) dt = [F@), — / £ ()g(t) dt,

B ®(b)
2. (1. véta o substituci) / O(t) - fop(t)dt= / () dt,

»(a)

3. (2. véta o substituci) pokud je ¢’ nenulovd na [, 5], pak

b e 1 (B) b
dt = "(t)- fo dt = ") fo dt.
[wa= " Cew resta= g0 sopt a



Definice (plocha pod grafem a mezi grafy). Necht f je spojitd a nezdpornd na
intervalu [a, b, potom definujeme plochu pod grafem f na intrervalu [a,b] jako

b
P(f.[a,b]) = / F(t) dt.

Podobné definujeme plochu mezi grafy spojitych funkei f a g (na [a,b]) pro které
plati f < g na [a,b] jako

b

a

Véta (vypocet délky kiivky). Necht ¢ : [a,b] — R? je takovd, Ze viechny slozky
©1, .-, Pad magi spojitow derivaci na [a,b]. Potom




