
Sada p°íklad· na posloupnosti funkcí

1. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = e−nx.

2. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) =

sin(nx)√
n

.

3. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = n2(1− cos xn ).

4. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = sinn(x).

5. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = arctan(nx).

6. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = nx

1+x2n2 .

7. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = xn

1+xn .

8. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-

sloupnosti fn(x) = n
(√

x+ 1
n −
√
x
)
.

9. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = x2n − x3n, x ∈ [0, 1].

10. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) =

√
n2 + 1(e

1
nx − 1), x > 0.

11. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = n

√
3n + xn.

12. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = xpn

1+n+xqn v závislosti na parametrech p, q pro x ∈
(0,∞).

�e²ení:

1. Vy²et°ete bodovou lokáln¥ stejnom¥rnou a stejnom¥rnou konvergenci po-
sloupnosti fn(x) = e−nx. Konverguje bodov¥ k funkci

f(x) =

{
1, x = 0,

0, x > 0.

na jejím de�ni£ním oboru. Konvergence není stejnom¥rná, ale je stejno-
m¥rná na intervalech [a,∞), a > 0. Speciáln¥ je tedy lokáln¥ stejnom¥rná
na (0,∞).
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2. Konverguje stejnom¥rn¥ na R k funkci f = 0.

3. Konverguje lokáln¥ stejnom¥rn¥ na R k funkci f = x2

2 , nikoliv v²ak stej-
nom¥rn¥.

4. Konverguje bodov¥ k funkci

f(x) =

{
0, x ∈ (−π2 ,

π
2 ) + kπ, k ∈ N,

1, x = π
2 + 2kπ, k ∈ N

na jejím de�ni£ním oboru. Konvergence není stejnom¥rná, ale je lokáln¥
stejnom¥rná na intervalech (−π2 ,

π
2 ) + kπ, k ∈ N.

5. Konverguje bodov¥ na R k funkci f(x) = π
2 sgn(x), konvergence není stej-

nom¥rná, ale je stejnom¥rná na intervalech (−∞,−a] a [a,∞), a > 0.
Speciáln¥ je tedy lokáln¥ stejnom¥rná na R \ {0}.

6. Konverguje bodov¥ na R k funkci f = 0, konvergence není stejnom¥rná,
ale je stejnom¥rná na intervalech (−∞,−a] a [a,∞), a > 0. Speciáln¥ je
tedy lokáln¥ stejnom¥rná na R \ {0}.

7. Konverguje bodov¥ k funkci

f(x) =


0, |x| < 1,
1
2 , x = 1,

1, |x| > 1.

na jejím de�ni£ním oboru. Konvergence není stejnom¥rná, ale je lokáln¥
stejnom¥rná na intervalech (−1, 1), (−∞,−1) a (1,∞).

8. Konverguje lokáln¥ stejnom¥rn¥ (nikoliv v²ak stejnom¥rn¥) k funkci 1
2
√
x

na (0,∞).

9. Konverguje bodov¥ k funkci f = 0 na [0, 1], konvergence není stejnom¥rná,
ale je stejnom¥rná na intervalu (0, 1).

10. Konverguje bodov¥ na (0,∞) k funkci f(x) = 1
x , konvergence není stejno-

m¥rná, ale je lokáln¥ stejnom¥rná.

11. Konverguje stejnom¥rn¥ k funkci

f(x) =

{
3, x ∈ [0, 3],

x, x > 3.

na jejím de�ni£ním oboru.
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