Sada piiklada na Taylorovy polynomy

1. Spoctéte Tayloriiv polynom funkce f(z) = v/ stupné 3 v bodé 1.

sin x

2. Spoctéte Tayloruv polynom funkce f(z) =e stupné 5 v bodé 0.
3. Spoctéte Tayloruv polynom funkce f(z) = sin(sinz) stupné 6 v bodé 0.

4. Spoctéte Tayloruv polynom funkce f(x) = sin(sin(sin(sin(x)))) stupné 3
v bodé 0.

5. Pomoci Taylorova rozvoje spo¢téte e s chybou maximalné 1074,

6. Pomoci Taylorova rozvoje spoctéte sin(1) s chybou maximalné 107°.
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9. Pomoci Taylorova rozvoje spoctéte lim
x—0 1’2

10. Spoctéte Tayloriv polynom funkce f(z) = arctan(z) supné 3 v bodé 0. S
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11. Pomoci Taylorova rozvoje spoctéte lim I
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12. Naleznéte n € N tak, aby limita lim

L ~ byla kladné a razné
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od nuly.

tg(sinx) — sin(tg z)

13. Naleznéte n € N tak, aby limita lin% byla kladna a
T—

x’ﬂ
ruzné od nuly.

Definice Taylorova polynomu:

Definice (Tayloriv polynom). Necht f je funkce definovand na okoli bodu a € R
a bud'n € N. Necht ezistuje f(™ (a) € R. Potom definujeme polynom

T(j,n(x) = f(a)+f’(a)(z—a)+@(m_a)2+. . '+M($—a)k—|—- et
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a nazyvdme ho Tayloriv polynom funkce f stupné n se stiedem v bodé a.

Véty, které budeme pouzivat:
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Véta (Peantv tvar zbytku). Plati

 fl) =T, (2)
lim ———"~ = (.
T—a (x — a)"
Véta (Lagrangeav tvar zbytku). Necht f je redind funkce definovand na otevie-
ném intervalu obsahugicim interval [a, ] (a < ). Necht ) ezistuje a je spojitd
na [a,z] a necht f"Y) eristuje na (a, ). Potom existuje £ € (a,x) takové, Ze
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5. Sta¢i Tayloruv rozvoj stupné 7 tj. e =~ 1 + % + % + i + ﬁ + %0 + ﬁ.

6. Stac¢i Taylortv rozvoj stupné 8 tj. sin(1) ~ 1 — % + ﬁlo — ﬁ.
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7. Taylorav polynom stupné 4 pro e™ = je 1 — & + %4, limita vyjde — 15

z3

8. Taylorav polynom stupné 3 pro e®sinz je x + z2 + %, limita vyjde %

9. log®a.

10. Tayloriv polynom stupné 3 pro arctanzx je x — ”—;, limita vyjde 2.
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12. Hledané n je 4, Tayloruv polynom stupné 4 pro cos(sinz) je 1 — % + 5—4
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13. Hledané n je 7, Taylortiv polynom stupné 7 pro tg(sin ) Je x +,6 T N

150074“6 , Taylorv polynom stupne 7 pro tg(sinz) je z + & — Lo — 200L

275 107 _
limita vyjde 555 — 5010 = 30.



