
Sada p°íklad· na 11. týden

1. Ukaºte, ºe rovnice x2 + 2xy2 + y4 − y5 = 0 ur£uje v jistém okolí bodu
(0, 1) implicitn¥ zadanou funkci (prom¥nné x). Spo£t¥te první a druhou
derivaci této funkce v bod¥ 0.

2. Ukaºte, ºe rovnice 2x4y + x3 + y3 + xy = 1 ur£uje v jistém okolí bodu
(1, 0) implicitn¥ zadanou funkci (prom¥nné x). Spo£t¥te první a druhou
derivaci této funkce v bod¥ 1.

3. Ukaºte, ºe rovnice sin(xy) + cos(xy) = 1 ur£uje v jistém okolí bodu (π, 0)
implicitn¥ zadanou funkci (prom¥nné x). Spo£t¥te první a druhou derivaci
této funkce v bod¥ π.

4. Ukaºte, ºe rovnice x2 + y2 + z2 = 3xyz ur£uje v jistém okolí bodu (1, 1, 1)
implicitn¥ zadanou funkci (prom¥nných x a y). Spo£t¥te parciální derivace
této funkce podle x a y v bod¥ (1, 1).

5. Ukaºte, ºe rovnice x
z = log z

y ur£uje v jistém okolí bodu (0, 1, 1) impli-

citn¥ zadanou funkci (prom¥nných x a y). Spo£t¥te parciální derivace této
funkce podle x a y v bod¥ (0, 1).

6. Ukaºte, ºe soustava xeu+v + 2uv − 1 = 0, yeu−v − u
1+v − 2x = 0 ur£uje

v jistém okolí bodu (1, 2, 0, 0) implicitn¥ zadané zobrazení z R2 do R2

(prom¥nných x a y). Spo£t¥te Jacobiho matici tohoto zobrazení v bod¥
(1, 2, 0, 0).

7. Ukaºte, ºe soustava x = u cos vu , y = u sin v
u ur£uje v jistém okolí bodu

(1, 0, 1, 0) implicitn¥ zadané zobrazení z R2 do R2 (prom¥nných x a y).
Spo£t¥te Jacobiho matici tohoto zobrazení v bod¥ (1, 0, 1, 0).

8. Ukaºte, ºe soustava x = eu+ u sin v, y = eu− u cos v ur£uje v jistém okolí
bodu (e+1, e, 1, π2 ) implicitn¥ zadané zobrazení z R2 do R2 (prom¥nných
x a y). Spo£t¥te Jacobiho matici tohoto zobrazení v bod¥ (e+ 1, e, 1, π2 ).

9. Vy²et°ete lokální i globální exrémy funkce f(x, y, z) = x2 + y2 + z2 +2x+
4y − 6z, (x, y, z) ∈ R3.

10. Vy²et°ete globální exrémy funkce f(x, y) = x+ y, (x, y) ∈ {(x, y) : x, y ≥
0, x+ y ≤ 1}.

11. Vy²et°ete lokální i globální exrémy funkce f(x, y) = (x2 + y2)e−(x2+y2),
(x, y) ∈ R2.
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