Sada piikladd na 7.tyden

Co bude potieba z teorie:

Definice (primitivni funkce). Rikdme, Ze funkce F je primitiond funkei k funkei
f na (otevireném) intervalu I pokud F' = f na I.

Definice (neur¢ity integréal). MnoZinu viech primitivnich funkci k funkci f (na

I) znacime | f(x)dx a nazgvdme neurcitym integrdlem funkce f (na I).

Je-li F primitivni funkei k funkei f, plati /f(:l:) dr ={F+C:C € R}, coz
zkriceng zapisujeme / f(z) de = F(x) a fikime, 7e neur¢ity integral z funkce f

je az na konstantu roven funkei F. Casto téz uvidite zapis / f(z) de = F(z)+C.
Rovnéz ¢asto vynechavame zavislost na x i symbol dz.
Véta (linearita primitivnich funkci). Necht F' je primitivnd funkci k funkci f

a G primitivng funkci k funkci g (oboji na intervalu 1) a bud o, 8 € R. Potom
oF + BG je primitivng funkci k funkci oof + Bg (na intervalu I).

Véta (per partes pro neurCity integral). Necht F je primitivng funkci k funkci
f a G primitivng funkci k funkci g (oboji na intervalu I) a necht f je spojitd na
1. Potom

/Fg:FG—/fG (na I).
Véta (1. véta o substituci pro neurcity integral). Necht F' je primitivni funkci

k funkci f na intervalu (a,b) a necht ¢ : (o, 8) — (a,b) md vlastni derivaci ve
vSech bodech intervalu (o, B). Potom

[¢®-Fopatrog maap).
Véta (2. vdta o substituci pro neurcity integral). Necht ¢ md vlastni a nenulo-

vou derivaci ve vsech bodech intervalu («, 8) a necht o((a, 8)) = (a,b). Pokud
pro [ definovanou na intervalu (a,b) plati

[0 ot it 26 nalas)

potom

/f(t) Q< Gop(t) na (ab).



Priklady:

Priklady bez substituci:
1— 2\2
1. /( I) dz,
x
2. /taan dx,

3. /xex dx,

4. /x2 sinz dz

5. /xarctanx dzx,
6. /logaj dx

7. /logzx dx

8. /xarctanhx dz
9. /em cosx dx
10. /COS2[L' dz

11. /sin4x dx
12./ i
cos? x

13. /Sin(lnx) dx

Priklady s jednoduchymi substitucemi:

1
1. —d
/I2—$+2 x

2. /taan dx,
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V1 — z2(arcsin x)?

sin” z dx
arccos x dx
arcsinh z dx

arctanh x dx

dzx



