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. Dokazte matematickou indukei: 12 + 22 + -+~ +n? =
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n(n+1)(2n +1)
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. Dokazte matematickou indukei: 13 + 23 4 - 40 = (1 + 24 --- +n)?

n n
DokaZte matematickou indukei: H(l +x,) > 14 Z T;, T; > —2, x; maji

i=1 i=1
stejnd znaménka

n
. Dokazte matematickou indukci: Z (n) =27

k
k=0

1
* Dokazte matematickou indukci: ¢/zy -z, < — (21 +...2y), 2; > 0,
n

i =1,2,...,n (AG nerovnost)

n

sin (Zxk>’ < Zsinzk, xy € 10,7,

k=1 k=1

* DokaZte matematickou indukei:

k=1,2...,n

U nésledujicich mnozin naleznéte sup, inf, max a min (pokud existuji).
Ovéite z definice!
a) M = (0,1], [0,1], (0,00)

b) M = {m’in;m,neN
c) M = {nzfmz,n,mGN
d) M = {2*”+3*”;n,m c N}.

Necht A, B jsou neprazdné omezené podmnoziny IR. Dokazte:

a) inf(—A) = —sup 4

b) sup(A + B) = sup A + sup B

Definujeme —A = {z;—x € A}, A+ B={z;z=z+y,x € A,y € B}.

* Necht A, B jsou neprazdné omezené podmnoziny R. Lze obecné vyjadiit
sup(A U B) a sup(A N B) pomoci sup A a sup B?

* Necht M je neprazdnd mnozina a necht f: M - R ag: M — R jsou

omezené funkce. DokaZte, Ze

sup (f(z) +g(x)) < sup f(z) + sup g(z).
xeEM rzeM xeM

Musi platit rovnost? Definujeme

sup f(x) =sup{z;z = f(z),z € M}.
zeM



