I. HLEDANI PRIMITIVNI FUNKCE, UVOD

Vyjadrete primitivni funkce na maximalnich intervalech existence

1. Priklady na integrovani "pifimo":
- 2
a) [294+ 1 —5e” +273 —coszdz b) [2e3 — {5 —xdx C)I%dx d) [z(1-2)0dx

2. Priklady na integrovani pomoci substituce:
2 1
a) [tgade  b) [hamde o [ A=dv d) [ spmmmmen

3. Dalsi priklady k procviceni: ,
a) [(2% +3%)%dx b) f\/;_ﬁdx c) fxg—ﬂdx

4. Priklady na integrovani "per partes":
a) [#3sinzdz D) [e*coszdx c¢) [logzdw

5. Priklady, kde se musi funkce "lepit":
a) [|z|dz  b) [|cosz|dz f) [max{z,2?}dx

6. Dalsi priklady k procviceni:
. 2
a) gf%dx b) f(l°§m> dz ¢) [wsinyzdz

Dalsi priklady k procviceni lze nalézt napiiklad v sekci III zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/ cuth/archiv/MFF/MA/ma2-2016-17.pdf

II. HLEDANI PRIMITIVNI FUNKCE, UVOD - VYSLEDKY

Vysledky jsou uvedeny vzdy "aZz na konstantu", defini¢énim oborem primitivni funkce jsou vzdy maximalni oteviené
intervaly defini¢niho oboru:

1. a) 0+10g‘$|—56 —L sinz na (—o0,0) a (0,00) b)% +M
¢) —3 — 5oz — 1%3 na (*O0,0) (0,00) d) 7(1—19;)11 + (1—102)12

,x €R

2. a) —log|cos x| na kazdém z intervala (=35 + km, § + k), k € Z
b) 3 tg2® na kazdém z intervali (/=3 + km, /5 + kr),k € Z c)Va?+5, zeR d) log|log(log )| na (1,e)
a (e, 00)

3. a) 10g4 +210g6 + 10g9’ Df =R b) _7\/751‘ Df - (_ 7%) C) %arCtg(zA)a Df =R

4. a) —z3cosz + 32?sinx + 6z cosz — 6sinz, z € R b) L(e®sinz +e%cosz), z €R ¢) zlogz —z, x € (0,00)

5.a) s|zjz, z€R

3
: & x € (—00,0)
[ sinx +4k r €[5 +2kn, § +2kn|, k€ Z ) 3
b)F(x)_{sinx+4k+2 re (3 tokm 3t vk kez  DF@=9% w0l
T4+ rve(l,00)
6. a) — 57 10%!1—%)2‘“\7 Dy =R\ {0} b) —1(log’z+2loga +2), Dj = (0,00) c¢) 2(6 —x)\/T cos/x — 6(2 —
x) sin/z, Df:((),oo)



II. HLEDANI PRIMITIVNI FUNKCE, POKRACOVANI

Vyjadrete primitivni funkce na maximalnich intervalech existence

3 _
j‘5x+31 r— 1da:

1 22432
2 20+1 b) [ (22+3)(32+2) (z+1) dz o) [ (a— € 7 do

1) (x2+z+1)

1 2log?(x)+3
2. a) f e2x fer—2 dz b) f x log?(z)—x log? (z)—6x dz

dz  b) [t gy

sin? xr+sinx cos

1
3. a‘) f sinz+tgx

1 1 1
a) [ 7oz dz b) J T o J v @
5. Preved'te “ [ vz? — 3z + 1d2” na integral z racionalni funkce pomoci nasledujicich substituci: a)t =

Vi@ ZSr -z b)t=,[Em

6. Ukazkové priklady k prvnimu zapoctovému testu: a) f%dm b) [(cosz)(logsinz)dxr ¢) [ dx

cosxT

~ u ~ U 2 . ’ . 2z z
d) Prevedte “ [ % 241 dz” na integral z raciondlni funkce ) Preved'te “ [ 7”;21“ dz” na integral z racionalni funkce

Dalsi priklady k procviceni lze nalézt napiiklad v sekci IV zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/"cuth/archiv/MFF/MA/ma2-2015-16.pdf
a také v sekcich V, VI, VIII zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/"kalenda/data/ma215-cv.pdf

II. HLEDANI PRIMITIVNI FUNKCE, POKRACOVANI - VYSLEDKY

Vysledky jsou uvedeny vzdy "aZz na konstantu", defini¢énim oborem primitivni funkce jsou vzdy maximalni oteviené
intervaly deﬁnlcmho oboru:

1. a)5% —7x+8log|1:+1| +2x+1, Dy =R\ {-1}

b) & (15210g!a:+ 3|+ Blog|z+ 2| —6log|z +1|), Dy =R\ {-3,-1,—-2}

c) % + 2log |z — 1| — %log(sc2 +z+1)+ 9\8/5 arctg(zf/gl), Dy =R\ {1}

2. a) =%+ Llogle” — 1] + ¢log(e* +2), Dy = R\ {0} D) 5\faurctg(log( r)/V?2) + 10\[log O

log(z)+V/3 o
(0,00) \ {6\/576 v}
3. a) ilog“jrgg:ﬁ - 2(Coslm+1)’ Dy =R\ Upezlkn, 5 + kn} [da se fedit substituci ¢ = cosx]

b) tgz + log ’(tgtxgi—l—xl)Q , Dy =R\ Upeglbm, 5 + km, 3% + kn} [da se fedit substituci t=tga]
c) 2sgn(r — 1) x+1’Df_( 00,1) U (2,00)

5. a) % b) z1 = M = 372‘/5. Pak na intervalu (—oo, z2) vede na integral z %; na intervalu

(x1,00) vede na integral z —(1(;171';2).

6. a) 1’ —e” +arctge” na R b) sinz(log(sinz) — 1) na kazdém z intervala (0,7) + 2km 1 log ‘ THSIL ) g

kazdém z intervali (—3,%) + kr  d) napiiklad po substituci “¢ = ,/Zt" vede na intervalech (0, 1) a (1,00) na

integral z % e) napfiklad po substituci “¢ = V22 + 2 + 1 —2” vede na intervalech (3,1) a (1, 00) na integral
—2(t2—t+1)2

2 @t—D(i-)2



III. HLEDANI PRIMITIVNI FUNKCE, SLOZITEJSI PRIKLADY

1.

1
1+sm — da na intervalu (0,7) b) [

Vyjadrete primitivni funkce na maximalnich intervalech existence

3/
sin? z+sin x cos x+cos? x dz C) f T/ 2w + 3 dz

I1I. HLEDANI PRIMITIVNI FUNKCE, SLOZITEJSI PRIKLADY - VYSLEDKY
Vysledky jsou uvedeny vzdy "aZz na konstantu", definiénim oborem primitivni funkce jsou vzdy maximélni oteviené
intervaly defini¢niho oboru:

arctg(v/2 tg ) T
1. a) F(:L’) _ arctg(\/\;tgz)a z € (0, 2)7 )
T+22\f’ x€(§,7r).

N ,:L“—2+k:7r,k:€Z. )
IV. NEWTONUV INTEGRAL
Vypoctéte nésledujici integraly
2 1007 log 2
1. a) fyl—2ldz b) [ s de o) fg 00T T =cos2zdz  d) 0 E
5w
£) Jo :

6m _ sin(z?)
sin? x+2 cos2 dz g) o T 2+sin(z2) dz

Dalsi priklady k procviceni lze nalézt napiiklad v sekci V zde

http://www.karlin.mff.cuni.cz/ cuth/archiv/MFF/MA/ma2-2016-17.pdf
a také v sekcich VII, IX zde:

http://www.karlin.mff.cuni.cz/"kalenda/data/ma215-cv.pdf

IV. NEWTONUV INTEGRAL - VYSLEDKY

1. a) 1 b) ]ogQ ) 200\/> d) l—log2 e) - f) 5?7‘(
g) 577[—(]- - 2\3() \fﬂ— + aI‘Ctg(tg(lSﬂ' )) 2f arctg (w)

V3

¢) & (2x +3)7/3 -

ze Tdx

22z +3)3 2R

1
4 Vati+y/(z+1)3



V. KONVERGENCE NEWTONOVA INTEGRALU

1. VysSetfete konvergenci nasledujicich integrald
1 2 1 VT 5 logsi oo 1
a) f[) ?\)/(126_7)5 dz b) fO esm:—l dz C) fOz Og\;gl-’ﬂ dx d) fO v log(1+e®) dz

2. VySetrete konvergenci (absolutni i neabsolutni) nasledujicich integralt v zavislosti na parametru
acR (déle lze Vy'sledky tohoto cviéeni povazovat za “znamé fakty”):
fOO bmaac dx fOO cozx da

3. VySsetiete konvergenci (absolutni i neabsolutni) nasledujicich integrali:
a) [y 2z cos (z*) dz b) [[7 —Vel/xﬂel/ log(z + 1) dx

4. Ukazte, Ze integral foo sin @ ~ dz je konvergentni, ale integral f

sinx
Vz+sinz
00 e“nl 1d$ b) 10 1-—cos(10—x)

0 I /(10—a)5/a= d

dz je divergentni.
5. Ukazkové priklady k druhému zapocétovému testu: a)

1
5 sinxzlogx m/2 sin(tgx) oo log(1+7-)
c) 0 g3/ dzd) f7r/4 (cos?2z)tgw dz e 1 o

Dalsi priklady k procviceni lze nalézt napiiklad v sekci VII zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/"cuth/archiv/MFF/MA/ma2-2016-17.pdf
a také v sekci X zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/“kalenda/data/ma215-cv.pdf

V. KONVERGENCE NEWTONOVA INTEGRALU - VYSLEDKY
a) diverguje  b) konverguje c¢) konverguje d) konverguje
a) absolutné konverguje < a > 1, konverguje < o >0  b) absolutné konverguje < « > 1, konverguje < « > 0
a) konverguje (neabsolutné) b) absolutné konverguje
a) diverguje  b) konverguje c¢) konverguje d) konverguje (neabsolutné) e) konverguje

[SAENICIN VN



VI. OBYCEJNE DIFERENCIALNI ROVNICE PRVNIHO RADU

Najdéte vSsechna maximalni feSeni nasledujicich diferencialnich rovnic

1gy2 Yy
Loa)y=Vi-y by=l oy=-LE day=y-—z c)y=er+?
2. a)y = %y b)y — %y =22% ¢) 23y —xy =1, s pocateéni podmninkou y(1) = e

Dalsi priklady k procviceni lze nalézt napiiklad zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/“barta/pcODR/ a také v sekcich II, III, V zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/“kalenda/archiv/s213141.pdf

VI. OBYCEJNE DIFERENCIALNI ROVNICE PRVNIHO RADU - VYSLEDKY
1. a) Stacionarni FeSeni jsou ys, (z) = 1, z € (—00,0); ys,(z) = =1,z € (—00,0); yss(z) = 1, 2 € (0,00); ys, () = —1,
x € (0,00). Pro kazdé ¢ € R jsou maximalnimi feSenimi funkce

-1 T c (07 e*ﬂ/ch] 1 = [_6771'/27870)
ye(z) = < sin(log z + ¢) x € (e T/27¢ em/270) y2(z) = < sin(log z + ¢) x € (—e™/2mc, —emT/27¢)
1 T > em/2—¢, 1 r < —e™/2—¢,

b) Pro kazdé K € R je yx(z) = K exp(sgn(K)zx), x € R maximalni feSeni.  ¢) Pro kazdé ¢ > 7/2 jsou maximalnim
fegenim funkee y!(z) = tg(c—1/2log(1+22)), x € (y/exp(2c — 7) — 1, /exp(2c + 7) — 1) a y?(x) = tg(c—1/2log(1+
2%)), x € (—y/exp(2c+m) — 1,—y/exp(2c — ) — 1). Pro ¢ € (—7/2,7/2) je maximéalnim FeSenim funkce y.(z) =
tg(c — 1/2log(1 + 22)), x € (—y/exp(2c+m) — 1, /exp(2c + ) —1).  d) Pro kazdé ¢ € R jsou maximélnim feseni
funkce y!(z) = —xlog|z| + cz, x € (—00,0) a y2(z) = —xlog|z| + cz, v € (0,00) e) y(x) = —xlog(—log|z| + c),
x € (—e,0) nebo z € (0,€e°) proc e R

2. a)y(r) = K2% 2 € (—o0,0) nebo z € (0,00) (K € R) b)y(z) = 2* + K22, x € (—00,0) nebo z € (0,00)
(KeR) c¢)ylx)=1-21+eexp(—2), z € (0,00)




VI. OBYCEJNE DIFERENCIALNI ROVNICE DRUHEHO RADU

—x —2x

1. VySetfete linearni (ne)zavislost funkci a)e * ae b) sinz a cosx

2. Ovéite, Ze funkce x a z? tvoii fundamentalni systém FeSeni rovnice 3" — %y’ + %y =0.

3. Uvazujte rovnici ¢y’ +y = tgz. a) Dokaite, ze {sinz,cosz} tvori fundamentalni systém FeSeni homogenni
rovnice na intervalu (—m/2,7/2) b) Naleznéte obecné FeSeni rovnice na intervalu (—7/2,7/2) c¢) Nalezéte FeSeni
spliiujici pocatecni podminku y(0) = 1, lim,_,(r/9)- y(z) = 0.

4. Naleznéte obecné feSeni rovnic a) y"—3y'+2y =0 b)y"—2y/+y=0 ¢)y"—y'+y=0 d)y"—3y+2y=

462z e) y/l o 2y/ 4 y = 4€2z

5. Nalezné&te maximalni FeSeni diferencialnich rovnic s poéate¢ni podminkou a)y” —y +y = cosz —sinz,

y(0) = —1, y(1) = —sin(1) —cos(1) b)y" —4y =22 y(0) =2, y/(0)=4—35 <)y -2/ +y =%, yle) = ¢,
/ — €

y'(e)=e

6. Ukazkové piiklady ke tiFetimu zapoétovému testu: a) Naleznéte obecné feseni rovnice v/ = 322(1 + y?)

b) Naleznéte alespon jedno maximalni FeSeni rovnice 3’ 4+ (sinz)y = —sinzcosx  c¢) Naleznéte maximalni feSent

rovnice y"” — 8y + Ty = 7z — 8 s pocatedni podminkou y(0) = 0, y/(0) = 7 d) Naleznéte obecné FeSeni rovnice

264w

y' =5y +6y=—7 "

Dalsi ptiklady k procviceni lze nalézt napiiklad zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/“barta/pcODR/ a také v sekci VI zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/“kalenda/archiv/s213141.pdf

V1. OBYCEJNE DIFERENCIALNI ROVNICE DRUHEHO RADU - VYSLEDKY

1. a) jsou linearné nezavislé  b) jsou linearné nezavislé

3. a) b) {asinx+bcosx+(—cosx)sinx—i—(Sinx—i—log 1fsi“x>cosx:a,b€]R}

1+sinx

c) y(xz) = cosz + (—cosz)sinx + (sinx + log 1*Si“> cosx, x € (—m/2,m/2).

14sinz
4. a){ae*+be”: a,bc R}, z € R b) {ae”+bze”: a,b c R}, z € R c¢) {ae? sin(¥5*)+be2 cos(¥5%) : a,b € R},
r€R d){ae®® +be® +4ze®® : a,b € R}, z €R ) {ae” + bre® +4e** : a,b € R}, v €R
5. a)y(z) = —sinz —cosz,z €R b)y(x) =1+ — L2 —La? - Lo 2 eR o) y(@) = (e+1)e® —ze” +
(—z)e” + (logx)ze®, z € (0,00)
6. a)Pro kazdé ¢ € R je maximalnim FeSenim funkce y.(z) = tg(z® +¢), v € (/=5 —c, /5 —¢) b) Napriklad
y(z) = —1—cosx, € R je maximalnim fefenim c¢) y(x) = —e*+e™+x, 2 € R d) {ae®® +be?® —2e3% arctg(e?) +
e?®log(e?** +1): a,b € R}, z € R




VII. OTEVRENE A UZAVRENE MNOZINY, SPOJITOST, PARCIALNI DERIVACE

1. Rozhodnéte, zda nasledujici mnoziny jsou oteviené ev. uzaviené a urcete vnitiek.
a)N b){l:neNU{o} o {lz,y]eR®: 2>0,y<0} d){[z,y] eR?: 22 +y*> <1}
e) {[z,y] eR?: 22+e¥ > 17} ) {[r,y] eR?: |Jz—yl=2—y} ¢){[r,9,2]€ER3: 2>0,y>0,2+y=2,2<0}

2. Zjistéte, zda existuji limity a pokud ano, spocététe je:

! (’3’3”%130’0) e b) (w%lg%(w) oy © (x,y%go,o)(x+y) Sty Sy

z+y#0 zy#0
3. Spoctéte parcialni derivace funkci vSude, kde existuji
eac2+3;;r+3y2 (1»’ y) # 0,
0 (z,y) = (0,0)

4. Urcete a nakreslete definiéni obor funkce f a vySetiete jeji parcialni derivace

a) f(z,y) =ve —e b) flz,y) = (1+ |z)!

a)e™  b)ry+yz+ze o lz-Jyl d)[y+coszl e)f(:v,y)Z{

Dalsi priklady k procviceni lze nalézt napiiklad v sekci II zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/ cuth/archiv/FSV/m2-2015-16.pdf a také v sekci IX zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/ cuth/archiv/MFF/MA/ma2-2016-17.pdf

VII. OTEVRENE A UZAVRENE MNOZINY, SPOJITOST, PARCIALNI DERIVACE - VYSLEDKY
1. a) Mnozina je uzaviena s prazdnym vnittkem b) Mnozina je uzaviena s prazdnym vnitikem ¢) MnoZina neni
uzaviend ani oteviend. Vnitiek je {[z,y] € R?: # >0,y <0} d) MnoZina neni uzaviend, je oteviena e) MnoZina
neni uzaviend, je oteviena f) Mnozina je uzaviena, neni oteviend, vnitifek {[x,y] : = >y} g) Ani uzaviena ani
oteviend, vnitfek prazdny
2. a) limita existuje, je rovha 0  b) limita neexistuje  c¢) limita existuje, je rovna 0
2) 9L = yer, 9L = aem pro (w,y) € B2 b) Y —y+z, U =a+y, & =z +ypro (2.y,2) € B

>a—f<:n y) = |y|sgnx pro & # 0. G(x,y) = 2| sgny pro y # 0. 520,00 = 50,00 = 0. GL(0,y) proy # 0 a
a—f(:c 0) pro x # 0 neexistuji. d) § af ~(7,y) = —sgn(y + cosx) -sinz, %(m,y) = sgn(y + cosx), pokud y # — cos .
o)

w

Y
85 (z, — cos x) neexistuje pro z € R. 8f (k:7r (—=1)**1) =0 pro k € Z. %(m, — cos x) neexistuje pro x # km. ) % =
Y 2043 d N v 3¢+6 . : . e
¢ TTBaytay? %, a—g =e ﬂf2+3xy+3y % pro (z,y) # (0,0); v bodé (0, 0) jsou obé parcialni derivace
nulové.
4. viz. vysledky zkouskovych pisemek z FSV zde: http://www.karlin.mff.cuni.cz/ “kalenda/edu.php?edutype=

archpis



VIII. IMPLICITNI FUNKCE

1. Je dan vztah 22 + 2zy? + y* — y® = 0 a bod [0, 1]. Dokaite, Ze:
i) timto vztahem je definovana hladkéa funkce y = f(x) v jistém okoli bodu 0, pro kterou plati f(0) = 1;
ii) spoctéte f/(0);

iii) spoctéte f”(0);

iv) zjistéte, zda je f na okoli bodu 0 konkavni/konvexni.

2. Ukazte, Ze dana rovnice urcéuje v jisté okoli bodu M = [m, ms] implicitné zadanou funkci y = f(x).
Spodététe f'(my1) a f”(mq).

a) arctg% —&—arctgm% =5, M=[1,1 b)a¥+y* = 3, M = [12,2]

c) cos(y + xe®) +sin(y — xe®) = —1, M = [0,7] d) e +¥=2) =2 =2 M =[1,1]

Dalsi priklady k procviceni lze nalézt napiiklad v sekci III zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/ cuth/archiv/FSV/m2-2015-16.pdf a také zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/"zeleny/mff/MA_3/Implicitni_funkce.pdf

VIII. IMPLICITNI FUNKCE - VYSLEDKY
1. f(0) =2, f”(0) = —14, rovnice tecny je y = —4x, funkce je na okoli bodu 0 konkavni

2. viz. vysledky zkouskovych pisemek zde: http://www.karlin.mff.cuni.cz/"kalenda/edu.php?edutype=archpis



IX. EXTREMY FUNKCI VICE PROMENNYCH

1. U nasledujicich funkci naleznéte lokalni extrémy.
2
a) fzy)=2?+(y—1)°> b)fla,y)=e"Y5-22+y)
c) f(z,y) = zy/1—2? —¢2, (x,y) € {(z,y) €R*: 2® +y* <1} d) f(z,y) = zylog(s® +y?)
2. Zjistéte sup a inf funkce f na mnoziné& M a vySetiete, zda té&chto hodnot funce f na M nabyva (bez
Lagrangeovych multiplikatori).
a) flz,y) =2 -2y =3 M ={[z,y];0<2<1,0<y < La+y <1}
b) f(z,y,2) = (x +y)* + (x —y)* + 23 M = (=1, 1) x (=1, 1) x (~1,1)
c) fla,y,2) =2 + 4z +5-3y* =3y; M =R* ) f(z,y) = 2° —ay +y* M = {[z,y]; [z +[y| <1} o) f(z,y) =
o? +yt M = {[z,yli2® +4y* =1} f) f(z,y) = ay; M = {[z,yl;z +y =5}

3. Naleznéte maxima a minima funkce f na mnoziné M (s Lagrangeovymi multiplikatory).

a) f(z,y) =5z — 3y, M = {[z,y],2*> +y* =136} b) f(z,y) = 2y, M = {[z,y],32° +y* = 6}

c) f(z,y) = +y, M = {[z,y],2° +y* — 22y = 0,2 > 0,y > 0}

d) f(x,y) = arctgx + arctgy, M = {[z,y],2* +y* < 1,2 >0,y > 0}

4. DokaZte nerovnost # > (%)n pron>1,z>0ay>0.

5. Pro M C R? a x € R? je vzdalenost bodu x od M definovana jako inf{p(x, m),m € M}. Uréete vzdalenost bodu
[a, 5] od paraboly y = 2.

6. Dané kladné ¢islo a rozlozte na soucet dvou ¢isel z a y tak, Ze soucet jejich druhych mocnin je minimélni.

7. P1i jakych rozmérech bude mit oteviena nadoba tvaru kvidru daného objemu V' minimalni povrch?

Dalsi ptiklady k procviceni 1ze nalézt napiiklad v sekci IV zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/“cuth/archiv/FSV/m2-2015-16.pdf a také zde:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/"zeleny/mff/MA_3/Extremy.pdf

IX. EXTREMY FUNKCI VICE PROMENNYCH - VYSLEDKY

1. a)|[0,1] - ostré lokalni minimum  b) [1, —2] - neni extrém (sedlovy bod) c¢) [%, %] a [—%, —%] jsou ostra
lokalni maxima, [%, —%] a [—%, %] jsou ostra lokalni minima, ve stacionarnim bodé [0, 0] neni lokalni extrém
d) [\/%,\/%] a [—\/%7—\/%] jsou ostra lokdlni minima, [\/%,—\/%] [—\/%,\/%} jsou ostra lokdlni maxima, ve

stacionarnich bodech [0, £1], [£1, 0] neni lokalni extrém

2. a)max —2 v bodé [1,0], min —5 v bodé [0,1] b) max 5 v bodech [£1,£1,1], min —1 v bodé& [0,0,—1] ¢) sup
neexistuje, inf neexistuje  d) max 1 v bodech [£1,0], [0,£1], min 0 v bodé& [0,0] ) max 1 v bodech [+1,0], min 3
v bodech [0,£3] ) max 2 v bodé [3, 3], inf neexistuje

3. a)max 68 v [10,—6], min —68 v [~10,6] b) max v/3 v [1,V/3] a [-1,—+/3], min —/3 v [I,—V3] a [-1,V3]

c)max 2 v [1,1], min 0 v [0,0] d) max v [%, %], min v [0, 0]

4. Hint: najdéte minimum funkece f(z,y) = # za podminky x + y = c.
5. \Ja? — $¥/AYa+
6.2=y=3

7. Rozméry nadoby jsou J2v , V2V ) {’/g



