I. DIFERENCNI ROVNICE - S NULOVU PRAVOU STRANOU

Najdéte vSechna feSeni diferen¢nich rovnic (s pocateénimi podminkami)

1l.y(n+2)—y(n+1)—6y(n) =0, y(1) = =3,y(2) = -1 2.y(n+3)—=3y(n+2)+3y(n+1)—y(n) =0
.yn+2)+yn)=0 4. yn+4)+2y(n+2)+yn)=0 5.yn+2)+2y(n+1)+5y(n)=0, y(1)=0

I1. DIFERENCNI ROVNICE - S NENULOVU PRAVOU STRANOU

Najdéte vSechna FeSeni diferenénich rovnic (s poc¢ateénimi podminkami)

cy(n+2) = Ty(n+1) +6y(n) =n, y(1) = 22,9(2) =2 2. y(n+2) +y(n) = sin(%) + cos(%)
cy(n+2) +4y(n) = (V2)" 4.y(n+3)—3y(n+2)—3y(n+1)+yn) =n>+2"
.y(n+2)—3y(n+1) —4y( )=12n? —=2n+15 6.y(n+2)—y(n)=-n’+2n+15
.y(n+1) —y(n) =3"si (?) 8.y(n+3)—y(n+2)—2y(n+1)+2y(n) =n+2"
.8y(n+3)+y(n) =3n+ 5 10.y(n+2) —3y(n+1)+2y(n) =n? y(1) =3,y(2) =2
11. y(n+2) —y(n) = 17,y(1) = y(2) = 0
Naivni bonusova slovni uloha: Predpokladejme, Ze vlozime 2000 K¢ na zacatku kazdého roku do banky,

ktera mé ro¢ni urokovou sazbu 8% (coz je vskutku naivni). Kolik budeme mit v bance na konci n-tého roku?
v tloze neuvaZujeme DPH
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III. DIFERENCIALNI ROVNICE,KTERE LZE PREVEST NA ROVNICE SE SEPAROVANYMI PROMENNYMI

(P1) Rovnice ,typu ¢’ = f(ax 4+ by + ¢),a,b,c € R” (predpokladame, Ze ab # 0, protoze jinak se uz jedna o
rovnici se separovannymi proménnymi). Pak pouzijeme substituci z = ax + by + ¢ a dostaneme rovnici
se separovannymi proménnymi.

(P2) Rovnice s ,homogenni pravou stranou”, tj. rovnice ' = f(x,y) a pro funkci f plati f(tz,ty) = f(x,y)
(t € R). Pak pouzijeme substituci y = zz a dostaneme rovnici se separovannymi proménnymi.

(P3) Rovnice ,typu f(g;ij:g—;gig), ag, by, ¢, € Rk =1,2" (pfedpokladame, ze (aq, by, 1) # t(ag, ba, c2),t € R,

protoze jinak se jedné o jiz feSeny piipad (P2)). Pokud a;bs — asb; = 0, substituce z = ayx + boy prevede
tlohu na pfipad (P2). Je-li ajby — azby # 0, nalezneme bod [a, b], ktery je FeSenim soustavy rovnic
a1x + bly + C1 = 0,

a2I+b2y+CQ = 0,

a zavedeme nové proménné pomoci rovnosti * =t +a, y = 2 + b. V novych proménnych je jiz rovnice
typu (P2).

VIII. HOMOGENNI LINEARNI ROVNICE S KONSTANTNIMI KOEFICIENTY

Najdéte fundamentélni systém FeSeni nasledujicich rovnic:



1.y =3y +2y=0 2.y +2y+y=0 3.y +4y=0 4.y" -2y +5y=0 5.¢"+y"+y+y=0
6. y///+3y/l+3yl+yzo 7. y/l/_yl/_|_2y:() 8. y(4)_2y//+y:0

XI. SOUSTAVY LDR

Reste soustavy y' = Ay s pocateéni podminkou, kde:

5 1 —1 1 7 —10 —4 1
1. A= 13 1 |, yo=[2] 3 A= 4 -7 —4 |, yoy=1o0
73 1 3 -6 7 1 0
1 -6 3 1 6 —7 4 8
2. A= [0 -8 6|, yO)=| 0] 4 A= 1 0 1], yo0)=|3
3 -12 7 2 —2 3 0 0

Reste soustavy 3 = Ay + b(z) s po¢ateéni podminkou, kde:

2 -3 0 z 137
5. A= 1 0 =2 |, bx)=| =32 |, y0)=1] 30
0 -1 2 —2 ¥z
21 0 e?® 0
6. A= 02 4 |, bx)=| -4 |, y0)=1] -1
1 0 -1 0 1



