3. DUKAZOVE TECHNIKY

Dokazte nasledujici tvrzeni.
1. Pro vSechna a,b € R plati:
(a) |la+0b| < la| + 0], (Trojuhelnikova nerovnost)
) |lal = o] < |a —0].
2. Pro kaZdé neN platl’ néasledujici vztahy:
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Pro kazdé n € N plati n < 2".
Pro kazdé n € N, n > 4 plati n? < 2.
Pro kazdé n € N plati (2n)! < 227 (n!)2.
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Cislo V2 je iracionalni. Obecngji: Pro n € N je v/n bud celé, nebo
iracionalni.

7. (Binomicka véta) Pro kazdé n € N, a kazd4 a,b € R plati
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8. Pro v8echna n € N plati rovnost Z ( )
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9. Pro libovolné n € N sectéte vyraz ( 0 > + < ;) 4+ -+ <2n>
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10. Necht z1,...,z, € R. Potom plati < Z |-
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11. (Bernoulliova nerovnost) Necht z € R, z > —1 a n € N. Potom
(14+z)">1+nz.
12. (AG nerovnost) Necht aq,...,a, € R, ay,...,a, > 0. Potom plati

a1+a2+...+an
n
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