Taylorovy polynomy 3
Limity, odhady

3. cviceni
Matematickéa analyza 2, NMMA102, Ondtej Bouchala

Teorie:

VETA 1 (Lagrangetv tvar zbytku)
Necht a,x € R, necht md f vlastni (n + 1)-ni derivaci v kazdém bodé intervalu [a, x].
Pak existuje £ € (a, x) takové, Ze

A3
(n +1)!

n+1

flae) = Ty (x) +

(x —a)

Priklady:
Spoctéte limity pomoci Taylorovych polynomu:

13. lim <\6/x6 + x5 — V/xb — x5>

X =00

14. lim x%? <\/x +1+Vx—1- 2\/3?>

X =00

15. lim ((x3 —x? + $)el™ — Vxb + 1)

X —00
U naésledujicich prikladd naleznéte n € N tak, aby limita byla kone¢na a nenulova.

tan(sin x) — sin(tan x)

16. lim
x—0 xn
17. lim M
x—0 xn
18, Tim S98% ~ cos(tan x)
x—0 xn
1
19. lim e—-(+x)
x—0 xn

x — (a + becosx)sinx

20. Najdéte a,b € R, aby lim T = 0.
x—0 X
x —asinx —btanx
21. Najdéte a,b € R, aby lir% po =0
xX—
... .. x-—asinx —btanx
a spoctéte lim 5 .
x—0 X

Naleznéte raciondlni odhady uvedenych ¢&isel s predepsanou presnosti:
22. Ve, 1072
23. V5, 107
24. e, 1073
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Vysledky:

Spoctéte limity pomoci Taylorovych polynomu:

13. lim <\6/x6 X5 U x5> _1

X =00 3

14, lim x5 <\/x+1+\/x—1—2\/f> - —%

X —00
1
: 3 .2 x\al/x _ 6 _
15. ;l_r)l;lo ((x x° + 5)e x +1> 6

U nasledujicich prikladd naleznéte n € N tak, aby limita byla kone¢nd a nenulova.

. tan(sinx) —sin(tanx) 1
. iy SRS
17, tim XLy

x—0 X
18, Tim S°3% —cz)s(tanx) _ 1

-0 x 3

.o e—(1+ x)% e
to. iy <=L = 3

x — (a + bcosx)sinx

20. Najdéte a,b € R, aby lim . =0. a=%b=-1
x—0 X
L . x—asinx —btanx
21. Najdéte a,b € R, aby lll’l’é pov =0
xX—
.. .. x-—asinx —btanx
a spoctéte lim 5 .
x—0 X
a = £, b = -1, zadand limita je rovna —



