Matice Il - soustavy rovnic, determinant

11. cvi¢eni
Matematika 2, NMMA702, Ondtej Bouchala

Priklady:
022 2 3
1. Najdéte vSechna redlnd reseni soustavy rovnic | 1 3 2 4| 5 |.
310 4|-2
1 2 3
2. Vyreste soustavu danou matici A:= [ 2 8 6 | s vektory pravych stran:
35 6 14
(a) by :=(1,6,8)T
(b) by :=(0,8,0)T
(c) bs:=(1,18,28)T
3. Spoctéte nésledujici determinanty:
1 -1 0 -3 1 2 -1 1
7T -2 2 -10 (e)10 0o -1
(@ (7 -1 1 -9 01t 1 O
2 0 -2 -4 12 0 O
6 -1 2 -7
1 2 -
(b) g 31 (1) 1213
- () 2 4 51
1 0 -1 36 75
© -1 1 0 4857
2 1 3
1 2 -3 1
(d) 2 3 -1 2 246 427 327
7T -1 4 3 (g) (1014 543 443
1 1 -2 -1 =342 721 621

* 4. Urlete, Cemu se rovna determinant matice, kterd vznikne:
(a) z matice v prikladu 3 (b) pterovndnim radkd v poradi 2,3,1;

b) vyndsobenim matice v prikladu 3 (c) ¢islem —1;

d

e) sou¢inem matic z prikladu 3 (d) a 3 (e);

(d) vyndsobenim matice z prikladu 3 (g) ¢islem 1/100;
(

)
)
(c) prerovndnim sloupctt v matici z prikladu 3 (d) v poradi 4,2,1,3;
)
)
(f) jako ATAB, kde A je matice z prikladu 3 (a) a B matice z prikladu 3 (f);



5. Najdéte reseni soustav linedrnich rovnic:

x + 2y — z =1 X -z =-2
(@) 4 2x + 3y =1 (b) -x + Y =1
| -y + z =1 2c + y + 3z =13
[ x; + 2x9 — 3x3 + x; =-5
() 4 201 + 3x9 — x3 + 2x; =0
7I1 — Xo + 4x3 — 3I4 =15
L X1 + Xy — 2x3 — x, =-3
[ Xy + QXQ - X3 + X4 = 2
X1 — X4y = —1
(d) ] X9 + X3 =0
| X1+ 2x = -1
[ x; + 2x9 + 2x5 + 3x, =5
(e) 4 6x; + 15xy + 12x5 + 2bx, = 42
2I1 + 5I2 + 4x3 + 8)?4 =14
L X1 - Xy + 2x3 - b, = -7

6. Pro které pravé strany md soustava se stejnou matici jako v prikladu 5 (e) reseni?

02 2 a
. 1x y T X2 , ., . 1 3 b 5
7. Najdéte vSechna redlna ¢isla a, b, c, pro kterd maji matice A := 5 4 4 9
1 4 —4c 7
1 2a 3
aB:=[11lc 7 -8b | stejny determinant.
1 9 2
8. Najdéte vSechny matice X, které komutuji s matici A := <_11 _21> neboli takové

matice X, Ze XA = AX.



Vysledky:

-2 1

4 1
1 +

0 -1

2. (@) (—4,1,1)7
(b) (—4,2,0)"
(c) (=22,4,5)7

3. (a) Neexistuje (neni ¢tvercova)

(g) -29400000

~N O

o

Prévé pro (244,b,c,d)

det(A) = —16ab — 44ac + 4a + T4b +
216¢c — 6, det(B) = —7 + 72b — 16ab +
297c — 44ac, FeSeni ¢ = g-(1 + 4a + 2b).

a b _[d-2c —2c
-2 a-b, c d



