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1)න
cos 𝑥

2 + sin 𝑥
𝑑𝑥

2)න
1

1 + 𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥

3)න 𝑡𝑔𝑥 𝑑𝑥

4)න 𝑡𝑔5𝑥 𝑑𝑥

5)න
𝑠𝑖𝑛2𝑥

1 + 𝑠𝑖𝑛2𝑥
𝑑𝑥

6)න
sin 𝑥 cos 𝑥

1 + 𝑠𝑖𝑛4𝑥
𝑑𝑥

7)න
𝑑𝑥

2 + cos 𝑥 sin 𝑥

න𝑹 𝐬𝐢𝐧𝒙 , 𝐜𝐨𝐬 𝒙 𝒅𝒙

8)න
1

1 + sin 𝑥 + cos 𝑥
𝑑𝑥

10)න
𝑡𝑔𝑥. (2 cos 𝑥 − sin 𝑥)

𝑐𝑜𝑠2𝑥 + 1 . (cos 𝑥 + sin 𝑥)
𝑑𝑥

9) න
𝑑𝑥

𝑠𝑖𝑛2𝑥 + 2𝑐𝑜𝑠2𝑥



න𝑅 sin 𝑥 , cos 𝑥 𝑑𝑥 =?

⇒ 𝑦 = 𝑐𝑜𝑠 𝑥I. 𝑅(− sin 𝑥 , cos 𝑥) = −𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥)

II. 𝑅(sin 𝑥 , − cos 𝑥) = −𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) ⇒ 𝑦 = 𝑠𝑖𝑛 𝑥

III. 𝑅(− sin 𝑥 ,− cos 𝑥) = 𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) ⇒ 𝑦 = 𝑡𝑔 𝑥

IV. 𝑦 = 𝑡𝑔(
𝑥

2
)



1)න
cos 𝑥

2 + sin 𝑥
𝑑𝑥

𝑅 sin 𝑥 , cos 𝑥 =
cos 𝑥

2 + sin 𝑥

𝑅(sin 𝑥 , − cos 𝑥) =
−cos 𝑥

2 + sin 𝑥
= −𝑅 sin 𝑥 , cos 𝑥 ⇒ 𝑦 = 𝑠𝑖𝑛 𝑥

𝑑𝑦 = cos 𝑥 𝑑𝑥

න
cos 𝑥

2 + sin 𝑥
𝑑𝑥 = න

𝑑𝑦

2 + 𝑦
= ln |2 + 𝑦|
𝑐

= ln |2 + sin 𝑥 |



2)න
1

1 + 𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥

𝑦 = 𝑡𝑔 𝑥𝑅 sin 𝑥 , cos 𝑥 =
1

1 + 𝑐𝑜𝑠2𝑥

𝑅(− sin 𝑥 ,− cos 𝑥) = 𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) III. 

⇒ 𝑑𝑦 =
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥

න
1

1 + 𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥 = න

𝑐𝑜𝑠2𝑥

1 + 𝑐𝑜𝑠2𝑥

1

𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥 = න

𝑐𝑜𝑠2𝑥

1 + 𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑦

1 + 𝑡𝑔2𝑥 =
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥
→ 𝑐𝑜𝑠2𝑥 =

1

1 + 𝑦2

= න

1
1 + 𝑦2

1 +
1

1 + 𝑦2

𝑑𝑦

… = න
𝑑𝑦

2 + 𝑦2 … =
2

2
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(

𝑦

2
)=

2

2
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(

𝑡𝑔𝑥

2
)

𝑐



3)න 𝑡𝑔𝑥 𝑑𝑥

⇒ 𝑦 = 𝑐𝑜𝑠 𝑥I. 𝑅(− sin 𝑥 , cos 𝑥) = −𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥)

II. 𝑅(sin 𝑥 , − cos 𝑥) = −𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) ⇒ 𝑦 = 𝑠𝑖𝑛 𝑥

III. 𝑅(− sin 𝑥 ,− cos 𝑥) = 𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) ⇒ 𝑦 = 𝑡𝑔 𝑥



න𝑡𝑔𝑥 𝑑𝑥 = න
sin 𝑥

cos 𝑥
𝑑𝑥

⇒ 𝑦 = 𝑐𝑜𝑠 𝑥I. 𝑅(− sin 𝑥 , cos 𝑥) = −𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥)

𝑑𝑦 = −sin 𝑥 𝑑𝑥

= −න
𝑑𝑦

𝑦 = −ln |𝑦|
𝑐

= −ln | cos 𝑥 |

II. 𝑅(sin 𝑥 ,− cos 𝑥) = −𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) ⇒ 𝑦 = 𝑠𝑖𝑛 𝑥 𝑑𝑦 = 𝑐𝑜𝑠 𝑥 𝑑𝑥

න 𝑡𝑔𝑥 𝑑𝑥 = න
sin 𝑥

cos 𝑥
𝑑𝑥 = න

sin 𝑥 . cos 𝑥

cos 𝑥 . cos 𝑥
𝑑𝑥 = න

𝑦

1 − 𝑦2
𝑑𝑦 = −

1

2
ln |1 − 𝑦2|

𝑐

= −
1

2
ln |1 − 𝑠𝑖𝑛2𝑥|

III. 𝑅(− sin 𝑥 ,− cos 𝑥) = 𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) ⇒ 𝑦 = 𝑡𝑔 𝑥 𝑑𝑦 =
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥

න 𝑡𝑔𝑥 𝑑𝑥 = න𝑦 𝑐𝑜𝑠2𝑥 𝑑𝑦
1 + 𝑡𝑔2𝑥 =

1

𝑐𝑜𝑠2𝑥
→ 𝑐𝑜𝑠2𝑥 =

1

1 + 𝑦2

= න
𝑦

1 + 𝑦2
𝑑𝑦 =

1

2
ln |1 + 𝑦2|

𝑐
=
1

2
ln |1 + 𝑡𝑔2𝑥|



4)න 𝑡𝑔5𝑥 𝑑𝑥

5)න
𝑠𝑖𝑛2𝑥

1 + 𝑠𝑖𝑛2𝑥
𝑑𝑥

6)න
sin 𝑥 cos 𝑥

1 + 𝑠𝑖𝑛4𝑥
𝑑𝑥

7)න
𝑑𝑥

2 + cos 𝑥 sin 𝑥

I, II, III 𝑦 = 𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑦 = 𝑐𝑜𝑠𝑥, 𝑦 = 𝑡𝑔 𝑥

III. 𝑅(− sin 𝑥 ,− cos 𝑥) = 𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) 𝑦 = 𝑡𝑔 𝑥

I, II, III 𝑦 = 𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑦 = 𝑐𝑜𝑠𝑥, 𝑦 = 𝑡𝑔 𝑥

I. 𝑅(− sin 𝑥 , cos 𝑥) = −𝑅(𝑠𝑖𝑛𝑥, 𝑐𝑜𝑠𝑥) 𝑦 = cos 𝑥



න
𝑑𝑥

𝑠𝑖𝑛2𝑥 + 2𝑐𝑜𝑠2𝑥
= න

𝑑𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥 (
𝑠𝑖𝑛2𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥
+2)

= න
𝑑𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥 (𝑡𝑔2𝑥 +2)
𝑦 = tg 𝑥

⇒ 𝑑𝑦 =
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥

= න
𝑑𝑦

𝑦2 + 2

2(
𝑦2

2
+ 1)

=
1

2
න

𝑑𝑦

1 + (
𝑦

2
)2

=
1

2
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(

𝑦

2
) . 2

=
2

2
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(

2
)

tg 𝑥

𝑐



න
𝑡𝑔𝑥. (2 cos 𝑥 − sin 𝑥)

𝑐𝑜𝑠2𝑥 + 1 . (cos 𝑥 + sin 𝑥)
𝑑𝑥= න

𝑡𝑔𝑥. 2 cos 𝑥 − sin 𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥 + 1 . (cos 𝑥 + sin 𝑥)
𝑑𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥 1

𝑐𝑜𝑠2𝑥

= න 𝑑𝑥
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥

2 sin 𝑥 𝑐𝑜𝑠2𝑥−𝑠𝑖𝑛2𝑥 cos 𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥 + 1 (cos 𝑥 + sin 𝑥) = න 𝑑𝑥
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥

2 sin 𝑥 𝑐𝑜𝑠2𝑥−𝑠𝑖𝑛2𝑥 cos 𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥 + 1 (cos 𝑥 + sin 𝑥)

𝑐𝑜𝑠3𝑥 𝑐𝑜𝑠3𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥 cos 𝑥

= න 𝑑𝑥
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥

2𝑡𝑔𝑥 −𝑡𝑔2𝑥

(1 +
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥
)(1 + 𝑡𝑔𝑥)

(2 + 𝑡𝑔2𝑥)

𝑦 = 𝑡𝑔𝑥 𝑑𝑦 =
1

𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥

= න
2𝑦 −𝑦2

(2 + 𝑦2)(1 + 𝑦)
𝑑𝑦

2𝑦 − 𝑦2

(2 + 𝑦2)(1 + 𝑦)
+=

2 + 𝑦2 1 + 𝑦

𝐴𝑦 + 𝐵 𝐶

𝐴 =

𝐵 =

𝐶 =

0

2

−1

𝟐 −𝟏

= න −න
2

2 + 𝑦2
𝑑𝑦

1

1 + 𝑦
𝑑𝑦

2(1 +
𝑦2

2
)

= න
1

𝑑𝑦

1 + (
𝑦

2
)2

−න
1

1 + 𝑦
𝑑𝑦 = 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(

𝑦

2
)2 − ln |1 + 𝑦|

𝑐

2𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(
𝑡𝑔𝑥

2
)− ln |1 + 𝑡𝑔𝑥|



න
1

1 + sin 𝑥 + cos 𝑥
𝑑𝑥 𝑡 = 𝑡𝑔(

𝑥

2
) sin 𝑥 =

2𝑡

1 + 𝑡2
cos 𝑥 =

1 − 𝑡2

1 + 𝑡2

𝑥

2
= 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔𝑡 𝑥 = 2. 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔𝑡 𝑑𝑥 = 2.

1

1 + 𝑡2
𝑑𝑡

= න
1

1 + +
2𝑡

1 + 𝑡2
1 − 𝑡2

1 + 𝑡2

2.
1

1 + 𝑡2
𝑑𝑡

= න
1

1 + 𝑡
𝑑𝑡 = ln |1 + 𝑡|

𝑐
= ln |1 + 𝑡𝑔(

𝑥

2
) |



Určitý integrál

න
𝑎

𝑏

𝑓(𝑥) 𝑑𝑥 = 𝐹(𝑥)]
𝑏

𝑎
= 𝐹(𝑏) −𝐹(𝑎)

න
0

1

𝑥2 𝑑𝑥 =
𝑥3

3 ]
1

0
=
1

3
−0 =

1

3



Spočtěte určitý integrál
න
1

4 𝑥 − 1

𝑥 + 2
𝑑𝑥

𝑦 = 𝑥 − 1

𝑦2 = 𝑥 − 1 ⇒ 2𝑦𝑑𝑦 = 𝑑𝑥

= න
𝑦

2𝑦𝑑𝑦

𝑥 = 1 + 𝑦2

1 + 𝑦2+2

𝑥

𝑦

1

0

4

3

0

3

= 2න
𝑦2

𝑦2 + 3
𝑑𝑦

0

3

= 2න
0

3

𝑦2 + 3

𝑦2+3−3 𝑑𝑦 = 2න
0

3

(1 −
3

𝑦2 + 3
)𝑑𝑦 = 2𝑦 ]

0

3
−6න

0

3 𝑑𝑦

3(1 +
𝑦2

3
)

= 2 3 −2 න
0

3 𝑑𝑦

1 + (
𝑦

3
)2
= 2 3 −2 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(

𝑦

3
) . 3 ]

0

3

= 2 3 −2 3 ( 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(1) − 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 0 )

𝜋

4
0

= 2 3 (1 −
𝜋

4
)


