Limita funkce

Pri feSeni limity funkci mtuzeme diky Heineho vété vyuzivat jiz zndamych vét jako jsou: Véta o
aritmetice limit, véty o policajtech, nulové - omezena apod. Déle se také pri vypoctech ¢asto vyuziva
déleni polynomii, rozklady na soucin a binomicka véta.
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Poucka. Tradi¢nim néstrojem pii feSeni limit s odmocninou je nasledujici vzorec:
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Vypoctéte limity funkei s odmocninou:
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Véta (Véta o limité slozené funkce se spojitou vnéjsi funkei). Budte f, g funkce, B € R, ¢ € R*.
Necht déle plati podminky:

(a) lim,.g(x) = B;
(b) funkce f je v bodé B spojita.
Potom plati: lim,_,. f(g(z)) = f(B).

Véta (Véta o limité slozené funkce s vnitini funkei ,vyhybajici se své limité*). Necht f, ¢ jsou
funkce, ¢, B, A € R*. Déale plati podminky:

(a) lim,.g(x) =B alim, g f(y) = A4,
(b) 30 >0Vx e P(c,d) : g(x) # B

Potom plati: lim,_,. f(g(z)) = A.

Poucka. Pii vyhodnoceni limit funkci se ¢asto vyuzivaji nésledujici vysledky. Jde o tzv. znamé
limity:

(a) lim,_ 2% =1 (c) lim, o<t =1
(b) lim, o st — 1 (d) lim,_ o =gz =1

Vypoctéte limity funkei s pomoci znamych limit:
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Vypoctéte limity slozenych funkei:
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[6] Vypoctéte limity slozenych funkei (tézké priklady):
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Tézké limity funkce, nékdy velmi tézké bez 1’'Hospitalova pravidla:
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Hint: Bez I’Hospitala lze fesit opakova-
nym pouzitim stejného triku —n = -1 —
1—...—1.
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Potom plati: lim,, .. f(z,) = A.
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Véta (Heineho véta). Necht ¢, A € R* a f je funkce, pak NVJE:

(b) Pro libovolnou posloupnost spliwjici (H1) a (H2)
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vétsinou jednodussi pracovat s limitou funkce nez s limitou posloupnosti, protoze na to mame

Limity posloupnosti:
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Hint: Prepiste si priklady jako limitu

funkce a pouzijte Heineho v&tu.
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