Rozvijeni konceptudlnich znalosti ve Skolské matematice

Vahid Borji & Petra Surynkova, Katedra didaktiky matematiky, Univerzita Karlova
Goniometrické funkce a jejich inverze (sin x, cos x, arcsin, arccos)

12. Pro kazdy z nasledujicich ptipadd pouzijte kruznici a kousek stuhy k aproximaci kazdé z nasledujicich
hodnot kosinu co nejptesnéji:

a) cos(%) b) cos(2) c)cos(—2) d)cos(— %) e) cos(0,4) f.cos(m—0,4) g.cos(mr+ 0,4) h.cos(1,6)
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13. Pamatujte, Ze palkruznice ma délku m krat polomér, musite byt schopni najit nasledujici hodnoty kosinu,
aniz byste museli pouzivat kalkula¢ku nebo si je pamatovat. Piedstavte si, ze umistite odpovidajici bod na
kruznici a poté ho promitnete na osu x.

a) cos(0) b) cos(m) c) cos(g) d) cos(— 37”) e) cos(— g) f.cos(2m) g. cos(sz—n) h. cos(—3m)
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14. Toto cviceni byste méli zvladnout bez pouziti kalkulacky nebo stuhy. Pouzijte pouze svou predstavivost
(predstavte si umisténi bodu a pak jeho projekci) a to, co vite o .

Serad’te od nejmensi po nejvetsi hodnotu:

cos(1), cos(%), cos(3), cos(—4), cos(4), cos(6)

15. Pokud je x thel ve tietim kvadrantu, pouzijte myslenku jednotkové kruznice k odvozeni nasledujici
trigonometrické vlastnosti.

sin?(x) + cos?(x) = 1

16. Najdgte viechny hodnoty t v rovnici cos t = /3 sin t, pii¢emz nelze pouzit funkce tg(t) a cotg(t).

17. Pouzijte myslenku jednotkové kruznice a zjednoduste nasledujici vyrazy.

a) sin(g— x)=- b)ycos](m+x)=- ¢) sin®*(2m — x) = -

U Vytvéreni inverze sinu (arcsin) pomoci jednotkové kruZnice.

O Vytvaieni inverze kosinu (arccos) pomoci jednotkové kruZnice
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18. (Od ¢isla k bodu): V kazdém z nasledujicich pfipadi pomoci kruznice vyznaéte v§echny body P(t) =
[, ¥] na kruznici, které spliiuji danou podminku.

a)y=06 b)sin(t)=-03 c)x=-04 d)cos(t)=0,7 e)sin(t) =0 f)cos(t)=1
g)sin(t) = —1 h)cos(t) = 1,4

19. (Od bodu k uhlu): Pro kazdy z bodi P(t) zadanych na kruZnici urete pomoci kousku stuhy co
nejpiresnéji pribliznou hodnotu t (kladnd, zaporna nebo nula), kterd odpovida danému bodu. Pamatujte, ze
t pfedstavuje meteni velikosti thld v radianech.
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20. Pouzijte kousek stuhy a kruznici a podle vy$e uvedeného postupu co nejpresnéji piiblizte hodnotu t,
kde:

a)t =sin"1(—0,4) b)t=sin"1(0,6) c)t=cos™1(-0,3) d)t=cos™1(0,7)
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21. Pokud sin(T) = —0,974927912, najdéte sin"1(—0,974927912).

22. (Doméci ukol) Pokud za¢neme v bodé [1,0] na jednotkové kruznici a urazime po kruznici proti sméru
hodinovych ruciek vzdalenost T, jak je znazornéno na obrazku, skoné¢ime v bod¢ [—0,6 ,—0,8]. Jaka je

hodnota T? (T je délka oblouku.)
r
1




