. Najdéte nejmensi pfirozené ¢islo x, které (soucasné) spliiuje
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Reseni. 164 (pouzije se libovolny algoritmus na CVZ)

32°
. Spoctéte posledni cifru ¢isla 23" v desftkovém zZapisu.

ReSeni. 32 = (—1)2" =1mod4a¢(5) = 4, tedy 2° = 23" mod 6(5) —
2 mod 5. Protoze navic 2" = 0 mod 2, je 2" = 2 mod 10, takze posledni
cifra je 2

. Spocitejte pocet prvkia fadu 4 v grupé Zis.

Reseni. Jsou 2 - prvky 3 a 9.

. Spocitejte pocet prvku fadu 3 v grupé Z3.

Reseni. Jsou 2 - prvky 2, 4.
. Rozhodnéte, zda svaz N5 (diamant) je

(a) distributivni

(b) modulérn{

Reseni. (a) NE (b) NE
. Rozhodnéte, zda svaz M3 (pentagon) je

(a) distributivni

(b) modulérn{

Reseni. (a) NE (b) ANO

. Spocitejte pocet podsvazu (tj. podalgeber) svazu M3 (prazdnd mnozina
je podalgebrou).

Reseni. Oznacem nejmesi prvek 0, nejvétsi 1 a zbylé a, b, c. Podsvazi je

20 - 0, vSech pét jednoprvkovych podmnozin, srovnatelné dvojice prvku
(hrany, dvojice {0, 1}), linedrné usporddané trojice ({0,a, 1},{0,b,1},{0,¢,1}),
¢tvefice obsahujici 0 a 1 a celé Ms.



8. Spocitejte pocet kongruenci svazu N5 (véetné trividlnich).

Reseni. Ozna¢me prvky svazu 0,1,a,b,¢, kde 0 < a < 1 a0 < b <
¢ < 1. Pokud jsou dva prvky z,y v libovolném svazu ekvivalentni v
néjaké kongruenci ~, pak vSechny prvky mezi x Ay a = V y lezi v jedné
~-t¥idé (viz domdci dkol). Déle, pokud 0 ~ a, pak b ~ ¢ ~ 1. Pokud
c~ 1, pak 0 ~ a. Z téchto a symetrickych pozorovani dostdvame jediné
kandidéty na kongruence — trividlni, |O0a|bcl|, |al|0be| a |bc|0|1|a|. VSechny
tyto ekvivalence jsou kongruencemi, takze N5 méa 5 kongruenci.




