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Pripomenme nékolik poznatkt z prednasky.

e Je-li A € C vlastnim ¢islem realné matice A a v piislusny vlastni vek-
tor, pak je také A vlastnim ¢islem matice A a Vv je vlastnim vektorem
piislusnym A.

e Je-li A komplexni norméalni matice, pak vlastni vektory ptislusné rtiznym
vlastnim ¢islim jsou na sebe kolmé.

e Vektor v € C" je kolmy na v pravé tehdy, kdyZ realnd ¢ast Re(v) vektoru
v je kolméa na imaginirni ¢ast Im(v) vektoru v a eukleidovské normy
vektori Re(v) a Im(v) jsou stejné. (Toto jsme v jedné paralelce podrobné
nerozebirali. MiiZete nahlédnout do skript, ale nejlepsi bude, kdyz ovérite
sami.)

(6.1) Necht A je normalni reilnd ¢tvercovd matice fadu 2, kterd nema re-
alna vlastni ¢isla. Oznaéme A € C vlastni ¢islo matice A a vezmeme libovolny
nenulovy vlastni vektor v € C? pfislusny A\. Ozna¢me u; znormovanou reilnou
¢ast vektoru v a ug znormovanou imaginarni ¢ast vektoru —v. Z poznamek vyse
vime, 7e uy, up je ortonormalni baze R2. Najdéte matici f4 vzhledem k bazi
(u,us). Interpretujte geometricky (tj. ,co déld“ operator f4).

(6.2) Pro obecnou realnou étvercovou matici A fadu n dokazte, zZe existuje
ortonorméalni baze B prostoru R™ takova, ze matice operatoru f4 vzhledem k
bézi B je (realnd) blokové diagonalni matice, jejiz bloky jsou velikosti 1 nebo
2, a bloky velikosti 2 jsou tvaru popsaném v pfedchozim cviceni. Pro n = 3
interpretujte geometricky.

(6.3) Popiste podobnym zptisobem jako v pfedchozim piikladu situaci pro
specidlni pfipad antisymetrickych (=kososymetrickych) matic, tj. matic spliiu-
jicih A = —AT.



