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(2.1) Matice A f4du n mé n riznych vlastnich &isel A1, g, ..., A,,. Dokazte,
ze det (A) = )\1)\2 N )\n

(2.2) Matice A fddu n ma n raznych vlastnich éisel Ay, Aa, ..., A, a cha-
rakteristicky polynom p(A\) = a, A" + ... + a1\ + ag. Dosazenim matice A do
polynomu p rozumime matici

p(A) =a, A"+ ...+ a1 A+ aol, .

Dokazte, ze p(A) = 0.

Napovéda: Rozlozte p na linedrni faktory a viimnéte si, ze p(A) lze vypodi-
tat dosazenim matice A do jednotlivych faktort. Pak vyjadiete A jako soudin
RDR™!, dosadte a upravte cely vyraz do podoby RXR~! a nahlédnéte, ze X
je nulova.

(2.3) Metodou z pfednasky najdéte vzorec pro vypocet n-tého ¢lenu redlné
posloupnosti

ap=1,a1 =1, apta=2(ant1 —an) prokazdé n € {0,1,...} .

Poznamky: Pfislusna matice nemé redlné vlastni ¢isla. VyuZzijte komplexni
vlastni ¢isla. Ve vysledném vzorci se ale nesmi vyskytovat komplexni
éisla, ktera nejsou realna. K upravé do takového tvaru vyuZijte goniomet-
ricky tvar komplexniho ¢isla a Moivreovu vétu.



