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(10.1) Necht f je bilinearni forma na vektorovém prostoru V nad télesem
T charakteristiky rtizné od 2. Dokazte, ze f je antisymetrickd prave tehdy, kdyz
je prislusnéd kvadratickd forma fo nulova (tj. pro kazdé v € V plati fo(v) =

f(v,v)=0).

Napovéda: Pro dikaz implikace zprava doleva si staci rozepsat vyraz fo(u+
V).

Je-li f symetrickd bilinearni forma na V a U C V, pak f-ortogonalnim
doplitkem mnoziny U rozumime mnozinu

Utf ={xecV:(Vuel) f(x,u) =0} .

(10.2) Bilinearni forma f na prostoru R® m4 vzhledem ke kanonické bazi
matici

1 3 4
flxk=|3 -2 1
4 1 5

Spocitejte f-ortogonalni doplnék mnoziny

U:{($17$2,$3)T ER?: x4+ 29 — 23 =0} .

Napovéda: Ukazte, Ze ortogonéalni doplnék podprostoru W = (wq, ..., wg)
je roven mnoziné vSech vektort, které jsou f-ortogonalni ke vSem generdtortim
wi,...,W. Najdéte néjakou mnozinu generatord podprostoru U a pouzijte
ucéinéné pozorovani.

Bonusovy problém: Ukazte, ze pro kazdou antisymetrickou bilinearni
formu na konecné generovaném realném vektorovém prostoru existuje baze B
takovd, ze matice [f]p je blokové diagonalni, slozend z bloku

o (V5)



