Domaci tkol €. 1
Datum odevzdani: atery 1. 3. 2021. do 14:00.

(1.1) Dokazte, ze v libovolném komplexnim vektorovém prostoru V se ska-
larnim soudinem (,) plati (pro libovolné u,v € V)

Re ((u,v)) = i(lluﬂLVH2 —lu—v[P)
Im ((u,v)) = i(lluf iv|® = Ju+iv|?)

kde Re (z) znaéi redlnou a Im (z) imagindrni ¢ast komplexniho ¢isla z. (Pro
inspiraci viz Tvrzeni 8.32.)

(1.2) Zobrazeni (,) : R? x R? — R je ddno vzorcem
(u,v) =ul Av

kde A je realna symetricka ¢tvercova matice A = (a;;) fadu 2. Dokaite, ze (,)
je skaldrni sou¢in na R? pravé tehdy, kdyz plati

a;1 >0 a det(4) >0 .

(Pro inspiraci viz Piiklad 8.18.)

Bonusovy problém: Bud A = (a;;) redlna symetrickd matice fadu n. Pro
1 < k < n oznaéme Ay = (ai;)i <k matici Fadu k, kterd vznikne z matice
A vynechdnim posednich n — k fadka a poslednich n — k sloupci. Ukazte, Ze
matice A uréuje skaldrni soucin na R™ pravé kdyz det (A;) > 0 pro vSechna
ke{l,2,...,n}.



