Reseni

1) M4 smysl pro x € R, stacionarni feSeni y = 0 na R. Resfme na inter-
valech y € (—00;0), y € (0;+00). Po integraci: sgn(y)In|y| =z +¢, c € R.
Po tpravach pro y < 0: y = —exp(—(z + ¢)) a pro y > 0: y = exp(x + ¢)
Zaver: y(zr) = kexp(xsgn(k)), z € R, k € R.

2) Ma4 smysl pro = € R, stacionarni feSeni y = £1 na R. Resfme na inter-
valech y € (—o0;—1), y € (—1;1), y € (1;+00). Po integraci %ln(|%|) =
x + ¢, ¢ € R. Po upravach pro y € (—oo;—1) a pro y € (1;+00) mame
y = cotgh(z + ¢) proy € (—=1;1) y = tgh(x + ¢). Zavér: y(z) = £1, x € R;
y(x) = tgh(x +¢), x € R, ¢ € R; y(x) = cotgh(xz + ¢), x € (—o0; —¢) nebo
r € (—c;+00), c € R.



--- asymptoty

-1 0 1.5
3) Ma smysl pro = € R, stacionarni feseni y = 0 na R. Resime na in-
tervalech y € (—00;0), y € (0; +00). Po integraci: {/y> = = + ¢, ¢ € R, tj.

x > —c. Poupravachproy < 0:y = \/(x +c)3aproy > 0: y = —+/(x + ¢)3.
Lze nalepit v —c. Zavér:

L. x € (—o00; —c), . .
y(r) = {i TP xc—c4oo), eR

vycet moznych
chovani reseni

L IL. III.

4) Resime pro z € R a y € [—1;1]. Stacionérni feSeni y = +1 na R. Pro

y € (—1;1) fesime rovnici \/iy_2 = 1, po integraci arcsiny = z + ¢, ¢ € R.
—y

Odtud y = sin(z +¢), z € (-5 — ¢ 5 — ¢). ReSeni lze napojovat ve viech

bodech, kde y = —1 nebo y = 1. Kazdé maximéalni feSeni rovnice je uréeno
vzorcem y(r) = sin(z+c) prox € (=5 —¢; 5 —c), y(r) = —1 na (—oo; =5 —¢|
a y(r) = —1na [§ — ¢;400) kde ¢ je realné cislo.
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vycet moznych
chovani reseni

0 = 0
l navazani reseni
—1t </ -1
I 1L 1I1.

5) Ma smysl pro z € R, stacionarni feseni y = 0 na R. Resime na inter-
valech z € (—00;0), z € (0;4), z € (4;+00), y € (—o0;0) nebo y € (0; +00).
Po integraci: In(y]) = $In(|-%;]) + ¢, ¢ € R. Po upravach pro y < 0:

y=—k{/lz5l k> 0aproy > 0:y = k{/|75], k> 0. Zavér: y(z) = 0,
T € R; y(x) = £k/|-5], @ € (—00;0) nebo & € (0;4) nebo & € (4;+00),
ke R*.

6) Ma smysl pro = € R, stacionarni feseni y = 0 na R. Resfme na inter-
valech y € (—00;0) nebo y € (0; +00). Po integraci: —i =23+c¢,ceR Po
tpravach y = L. Zaver: y(z) = 0, € R; y(z) = 5, © € (—o0; —/c)
nebo z € (—/c¢; +0), c € R.
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] | | --- asymptoty
) -1 0 Ney

7) Ma smysl pro z € R, stacionarni feSeni y = § + k7 na R. Resfme na
intervalech y € (=% 4+ km; 5 + kn), k € R. Po integraci: tg(y) = arctg(z) +c,

c € R. Po tpravach y = arctg(arctg z +c) + kn. Zavér: y(x) = km +arctg(c+
arctg(z)), v € R, ceR, k€ Z; y(r) =5 +km, x €R, k € Z
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8) Ma smysl pro = € R, stacionarni feseni y = 1 na R. Resfme na in-
tervalech x € (km;m + km), k € Z, y € R*. Po integraci: In|lny| = ¢ —

, - . _ l—cosz _
arctgh(cosz), ¢ € R. Po tpravach pro y < 1. y = exp(—cy/1rees) =

exp(—c|tg(5)]), ¢ > 0 aproy > 1y = exp(cy/17e03) = exp(c|tg(5)]),
c > 0.V x = 2kr lze nalepit. Zavér: y(z) = 1, x € R; y(x) = exp(c-tg(5)),
xr € ((2k —1)m; (2k + 1)m), c € R\ {0}.
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9) M4 smysl pro z € R, stacionarni feseni y = 0 na R. Resfme na inter-
valech y € (—00;0) nebo y € (0; +00). Po integraci: 33y = v + ¢, c € R. Po
tpravach y = (£5€)% pro « € (—o0; —¢) nebo x € (—¢; +00). Zavér:
(22203, 1 € (—o05—d
y(x) =< 0; r€(—¢—d) c,deR c>d
(554)% = €= [~d;+00)

vycet moznych
chovani reseni

L 1L I11. IV.

10) Ma smysl pro z,y € R, stacionarni feSeni y = 0 na R. Po integraci:
expy = ¢ — exp(—=z), ¢ > 0. Po upravach y = In(c — exp(—z)) pro =z €
(—Inc; +o0). Zaver: y(z) = In(c — exp(—z)); € (—In¢;+00), ¢ > 0.
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11) Ma smysl pro x € (—o0;—1) nebo z € (—1;1) nebo = € (1;+00),
zadna stacionarni FeSeni. ReSime na intervalech y € (—o0; —1), y € (—1;1),

y € (1;+00). Po integraci: Inly? — 1| = —3In|z? — 1| + ic, ¢ € R. Po
upravach y = 4+,/1 + % Zaver: y = +4/1+ % pro x € (—1;1) a pro
ye(=11)

(2 € (—o0; —V/1— k) nebo z € (V1 — k; +00)
pro k € (—oo

—1

x € (—oo;—v/1 — k) nebo z € (—1;1) nebo z € (v/1 — —|—oo)

] k pro k € (—1;0)
y=Fyt 12 —1 |z € (—o0;—1) nebo z € (—v1 — k; /1 — k) nebo z € (1; +oo)
)

pro k € (0;1

x € (—o0;—1) nebo z € (1;+0)
\ pro k € [1;+00)
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12) M4 smysl pro x € R, stacionarni feSeni y = 0 na R. Resfme na in-
tervalech y € (—00;0) nebo y € (0;+00). Po integraci: /y = exp(x) + c,
c € R. Po upravich y = (¢ + exp(z))®. Pro ¢ < 0 lze slepit v y = 0. Zavér:
y(z) = (exp(x) +¢)3, z € R c € R{,

(expz +¢)’ x € (—o0;In(—c)]
y(z) = < 0; z € (In(—c);In(—d)) ¢, de RTU{—-o0}, c>d
(expz + d)3; x €= [In(—d); +0)

vycet moznych
chovani reseni

0 0
,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, -1
L II. IIL.

3 13) M4 smysl pro x € R, stacionarni feSeni y = 0 na R a y = 1 na R.
Resime na intervalech y € (—o0;0), y € (0;1), y € (1;4+00). Po integraci:
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1

In |yy;1| =z +c¢, c € R. Po upravach y = . Zavér: y(x) =0, v € R,

l—cexpz
(2) 1 x € R pro ¢ € (—o0; 0]
r) = —
Y I+cexpx |z € (—oo;—Inc) nebo z € (—In¢;400) pro ¢ € (0; +00)
-1 4
1
0 :
---- asymptoty
0

14) M4 smysl pro x € R, stacionarni feseni y = 0 na R. Resfme na inter-
valech z € (—oo; —1), z € (=1;0), z € (1;400), y € (—00;0), y € (0;4+00).
Po integraci: In |y| = ¢+ 1n |2? + 2|, ¢ € R. Po tpravach y = c(z? + x). Zavér:




15) Ma smysl pro x € R, stacionarni feSeni y = 0 a y = —1 na R. Resime
na intervalech v € (=5 + km; 5 +km), k € Z, y € (—o0; —1), y € (—1;0),

y € (0;400). Po integraci: In[-*5| = In[cosz| + ¢, ¢ € R. Po tpravéch
y = oomt Zaver: y(r) = -1, v €Ra

;

x € (2km — arccos(%); 2km + arccos(%)), keZ
pro ¢ € (g ~1] U [1;-+00)
x € (2km + arccos(1); 2(k + 1)m — arccos(1)),
pro ¢ € (—oo; —1J U [1;+00), k € Z
|z € Rproce (—=1;1)

27
2

16) Ma smysl pro x € R, stacionarni feSeni y = 7 + km, k € Z. Resime na
intervalech = € (—00;0), z € (0; +00), y € (=5 +km; 5 +km), k € R. Po inte-
graci: tg(y) = g arctg(%) — =+ ¢, ¢ € R. Po upravéach y = arctg(s arctg(%) —
=+ ¢). Zaver: y(x) = kr + arctg(s arctg(%) — & + ¢), © € (—00;0) nebo
€ (0;400), ceR k€Zay(x)=kr+35, 2R ke

17) M4 smysl pro z € R, zadna stacionarni feseni. Resfme na intervalech
y € (—00;0), y € (0;+00). Po integraci: 3y° = x—z%+¢, ¢ € R. Po tpravach
r —ax?+c). Zaver: y(x) = {/3(x — 2% + ¢) na intervalech: Pokud

¢ € (—o0; —1), pak # € R. Pokud ¢ = —1, © € (—00; 3) nebo z € (3;+00). A

pokud ¢ € (—1;+00), pak € (—o0; 1 — /3 +¢)neboz € (5 — /T + 5+
\/1+¢)nebo z € (5+4/1+ ¢ +0o0).
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18) Ma smysl pro = € R, stacionarni feSeni y = 0 a y = 1 na R. Resfme na
intervalech = € (—00;0), x € (0;4+00), y € (—o0;0), y € (0;1), y € (1;+00).
Po integraci: ln|%| = In|z| 4+ ¢, ¢ € R. Po tpravach proy < 0 ay > 1

yzﬁkm,k>0apr00<y<lzy:%k'xl,k>0.ZéVér:y(x):ﬁ,
z € (—o0; —) nebo x € (—4; +00),

ke R\ {0}, y(x)%o, y(x) =1,z € R.

4b

mnohoznacnost

reseni \ :

---- asymptoty
2 4
2 ~ 2 2 . 2 s M s . . -y
19) Ma4 smysl pro = € R, zadna stacionarni feseni. Po integraci: — }210 =

W05+ 55, ¢ < 0. Po dpravach y = —log,o(—10" — ¢). Zavér: y(z) =

—logy(—10% — ¢), z € (—o0;logyy(—c)), c € R™.
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) 0 2 4
20) M4 smysl pro z € R, stacionarni feseni y = 0 na R. Resfme na in-
tervalech y € (—00;0), y € (0; +00). Po integraci: In |1 — exp(—y)| = x + ¢,
¢ € R. Po tpravach proy < 0: y = —In(kexpx + 1) aproy > 0: y =
—In(1 — kexpz). Zavér:

x € (—oo; —In(—k)) pro k € (—o0;0)
reR pro k € [0; +00)

y(x) = —In(1 + kexp(z)), {

4 ) 0 2 4

21) M4 smysl pro x € (—o0;—1) nebo z € (—1;+1) nebo x € (1;+00),
stacionarni feSeni y = £1 na R. ReSime na intervalech z € (—1;1) ay €

18



(—1;1). Po integraci: arcsin(y) = arcsin(z) + ¢, ¢ € (—m; 7). Po tupravach
y = sin(c+ arcsin(x)). Na intervalech z € (—oo; —1) nebo z € (1;+00) ay €
(—o0; —1) nebo y € (1; +00) ziskdme po integraci argcosh(z) = argcosh(x) +
¢, ¢ € R. Rozebereme-li jednotlivé moznosti a podivame-li se na to, ktera
feSeni je mozno jak lepit, obdrzime nésledujici zavér:

stacionarni reSeni:

y(x) = x1, x € (—oo; —1) nebo x € (—1;+1) nebo = € (1;+00)

feSeni pro ¢ € (—oo; —m:

y(z) = £ cosh(c + argcosh |z|), x € (—oo; —cosh¢) nebo x € (cosh ¢; +00)

feSeni pro ¢ € (—m;0]:

y(z) = £ cosh(c + argcosh |z|), x € (—oo; — cosh¢) nebo x € (cosh ¢; +00)
y(x) = sin(c + arcsinx), = € (—1;1)

-1, x € (—1;cos(]
y(r) =9 . .
sin(c + arcsinz), 1z € [cosc; 1)

feSeni pro ¢ € [0;7):

y(x) = £ cosh(c + argcosh |z|), © € (—o0; —1) nebo z € (1; +00)

y(x) = sin(c + arcsinx), z € (—1;1)

sin(c+ arcsinz), x € (—1;cosc
&) = {1 ( ) ( ]

, x € [cosc 1)

feSeni pro ¢ € [m; 4+00):

y(x) = £ cosh(c + argcosh |z|), x € (—oo; —1) nebo x € (1;+00)

19



W

IS

“w

-5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
22) M4 smysl pro z € R, stacionarni feSeni y = 1 na R. Po integraci:
1—cos(x . 2 1—cos(x
In|lny|| = %}n|1+cosgx§| + ¢, ¢ € R. Po tpravach y = exp(k~/|1+cosgx;|),
k € R. Zavér: ReSeni spliwujici poc¢ateéni podminku je y(z) = 1, z € R.

23) Ma smysl pro z € R. Po integraci: arctg(y) = arctg(z) +¢, ¢ = 7.
1—cos(z)
1+cos(z)

podminku je y(z) = tg(§ + arctgz), v € (—o0,tg ).

Po upravach y = exp(k ), k € R. Zavér: Reseni splitujici pocatecni

X

24) Resime proz € Ra y € [0; +00). Stacionarni feseni y = 0 na R. Pro

y > 0 FeSime rovnici 3—?7 = exp(—x). Po integraci mame 2,/y = ¢ — exp(—z),

20



+ - x . (cmexp(=2))® 7o
c € RY, pro ¢ — exp(—xz) > 0. Po tpravé y = “—5—"—. Zavér:

y(x) =0,z €R
(2) 0, z € (—o0;—1In(]
xT) =
Y He—exp(—2))?, x € (—Inc+oo) proce RT

navazani reseni ----—-asymptoty

-2 -l 0 1 2 3 4 5
25) Ma smysl pro = € R, stacionarni feSeni y = 0 na R. Resfme na inter-
valech y € (—00;0), y € (0; +00). Po integraci: ¢/y = ¢ —4exp(—x), c € R.
Po apravach y = (¢ —4expx)’. Zaver: y(z) = (¢ —4exp(z))®, z € R pro
c € (—o0;0] a

(c—4expx)®, x € (—o0;—1In(%))
0, r € (—n(%); —In(%)) ¢, de€[0;+], c>d
(d—4dexpz)®, z € (—In(%; +00))

y(r) =

21



vycet moznyc
chovani resen

\

slepeni
asymptota

IIL. Iv. V.

26) Ma smysl pro x € R. Po integraci: arctg(y) = ¢ — %ln(l +1?), c €
(—=Z;+00). Po upravach y = tg(c — 3In(z? + 1)). Zaver: y(z) = tg(c —
1In(z® + 1)) na intervalu (—y/exp(2c+ m) — 1;y/exp(2c + 7) — 1) pokud
¢ € (—2;3) a na intervalech (—y/exp(2c+ m) — 1; y/exp(2c — 7) — 1) nebo
(Vexp(2c — ) — 1;y/exp(2c + 7) — 1) pokud ¢ € [%; +00).

lcl < /2

-30 20 -10 0 10 20 30
27) Ma smysl pro z € R. Po integraci: exp(y) = sin(x) + ¢, ¢ € (—1; +00).
Po tpravach y = In(sin(z) + ¢). Zavér: y(z) = In(sin(x) + ¢) na intervalech
(—arcsin(c) 4 2km; — arcsin(c) + (2k + 1)7), k € Z pro ¢ € (—1;1), na inter-
valech (=% + 2km; 3% + 2km), k € Z pro c =1 ana R pro ¢ € (1;+00).
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= 2n

28) Resime pro z € R a y € (=5 + km 5 + km), k € Z. Stacionarni
feeni y = km. Proy € (=5 + km; km) a pro y € (km; 5 + km) mame po
integraci In [tgy| = 31In|2 — e*| + ¢, ¢ € R. Ozna¢me d = (sgntgy)e. Potom
tgy = d(2 — e”)?, odtud y = kr + arctg(d(e® — 2)3). Zavér:

o
[SIE]
N

w

y(z) = kr + arctg(d(e” —2)*), 2 € R, d € R, k € Z

29) Ma smysl pro x € (=5 + km; § + kn), k € Z. Po integraci arctgy =
c—In|cosz|, c € (—o0; §), nebot pro c > Tjec—In|cosz| > T, ale arctgy €

(—=Z;%). Tedy:

272
y(x) =tg(c —In|cosxl).

Reseni je definovano na intervalech

€ (km — arccose"2; km — arccose“™2), k € Z ¢ € (—o0; —%]

), k€Z ce&(—o0;—7F]

LkeZ ce(-%:%)

jus
x € (k7 4 arccos e“T2; km + arccos e~

t\)lﬁ w|=l m|=l

T
x € (km — arccos e z; km + arccos e~

30) M4 smysl pro z € R. Po integraci mame 1y* = ¢ —

= Hz—1)2 ¢ >
0, nebot pro ¢ < 0 je ¢ — 3(z — 1) < 0, ale 1§ > 0. ReSenf y(z) =

++/2c — (x —1)2, z € (1 — v2¢;1 4+ v/2¢) pro ¢ € (0; 4+00).

31) M4 smysl pro z € (—1;1). Stacionarni feSeni y = £1 pro x € (—1;1).
Po integraci mame rovnici \/1 — y? = ¢c—+/1 — 2. Musi platit c—v/1 — 22 €
[0;1), neboli v1—22 € (¢ — 1;¢]. Odtud = € (—1;—+1—¢?) nebo z €
(V1—=c%1) proc € (0;1) ax € (—/1—(c—1)2 \/1—0—1 ) pro ¢ €
[1;2). Pro jiné hodnoty konstanty ¢ neni splnéno ¢ — /1 — 22 € [0;1). Pod-
minka y # 0 & 22 # 1 — (¢ — 1)? je splnéna, k lepeni dojde v bods, kde
y==+le22=1-c24 Regent:

23



pro ¢ € (0;1):

y(r) = ¢ —1, r € [—V1—c% V1 -2

—\/1—(0—\/1—x2)2, r e (V1—c41)

VI- (- vVI—@2 ze (-5 Vi)

y(x) =41, x € [—V1—c2 V11—

\/1—(0—\/1—1:2)2, re(V1I-c4l)

pro ¢ € (1;2):

y(w) = 21— (c— VI— 222, 2 € (—\/T= (c= D)% /I = = 1)?)

dal3i feSeni:

1, x € (=1;0]

y(w) = JI—(—Viz@2, e ()

{\/1 —(1—VI=22)2, ze(-10)

1, z € [0;1)

- _1’ €Tr € (—1,0]
y(z) = {_\/1—(1—\/1—7932)2, r € (0;1)
{_\/1_(1—\/@)2, r € (—1,0)
1 X

y(x) ==+1, z € (—1;1)

32) M4 smysl pro z € (—o0;0) nebo = € (0;+00). Po integraci a vyna-

sobeni dvéma y/y?>+ 1 =1In|z|+ 1 —¢, ¢ € R. Musi byt In|z| + 1 —¢ > 1,
neboli In|z| > ¢, tj. © € (—o0; —€°) nebo z € (e +00). feSeni na téchto

intervalech: y(z) = £/(Infz| + 1 —¢)2 — 1.
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33) Resime pro z € (—oo;—1), = € (—1;1), z € (1;+00) a y € R. Sta-
cionérni feSeni y = 0 na R. Pro y € (—o00;0) nebo y € (0; +00) fesime rovnici
;32/ = wffl. Po integraci i =c+1Injz? — 1], c€ R. Odtud y = m pro

x takové, ze 12 — 1 # exp(—c). Zéavér:

1
c+In|x?—1|

Reseni je definovano pro z € (—oo; —V1+e¢), z € (—/1+e ¢ —1),z €
(—1;1),z € (;V1+4e°),z € (V1+e % +00), pokud ¢ € (—o0;0) a nebo
E —

S

y(z) =

);
prowE(—OO;—v1+€_c)7$ —Vi+e™ 1),1’6(—1;—\/1—6_0),1‘6
(—V1—evVl—cc),ze(VlI—ecl),
pokud ¢ € [0; +00)

34) Resime pro x € R a y € R. Rovnici upravime na tvar xy’cosy =
siny(siny — 1). Stacionarni feSeni y = k7w, k € Z, na R a y = § + 2km,
k € Z, naR. Proxz # 0 aproy € (2k7r;g+21/<:7r), y € (5 + 2km; (2k +
1)) nebo y € ((2k + 1)m; (2k + 2)7) mame =y = <. Po integraci
mame In|l — =| = In|z| + In¢, ¢ € R, odtud |1 — .1y] = c|z|. Pro

siny sin
y € (2km; § +2km) feSeni y = arcsin %Cm +2k7. Proy € (5 +2km; (2k+1)7)

feSeni y = m — arcsin 1+16|w\ + 2km. Pro y € ((2k + 1)m; (2k + 2)7) feSeni
1

y = arcsin ;— 1 + (2k 4 2) a feSeni y = m — arcsin %c'x' + (2k 4 2)7. ReSeni
lze spojovat v bodé z = 0. Zavér:

feSeni pro y € (2km; m + 2k7), ve vzorcich ¢,d € R:

1—c|z|

( arcsin —-— + 2kmw, x € (—00;0]
) =
Y arcsin ﬁdlw\ +2km, € [0;+00)

. 1 .

y(z) = arcsin .— g + 2k, x € (—o0;0]

T — arcsin 1%.1@\ +2km, 1z € [0;4+00)

7 — arcsin 1%” +2km, x € (—o0;0]
y<x) _ ' | clx

arcsin —— + 2k, z € [0;+00)

1—d|x|

T — arcsin 1_1| P+ 2km, x € (—o0;0]
y(x) = "

™ — arcsin ;g + 2km, @ € [0;400)

stacionarni reseni

y(x) =kmr, z € R

25
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feSeni pro y € (m + 2km; 2w + 2kn), ve vzorcich ¢, d € R\ {0}:

2
+ (2k + 2)7, x € (—o0; _E)

y(x) = arcsin

— ||
(z) i + (2k 4+ 2) e(2+ )
) = arcsin T ore(l oo
! 1 — c|z| ’ c’
2
y(x) = m — arcsin = ela] + 2k +2)7m, x € (—o0; _E)

1 2
y(z) = 7 — arcsin =l + (2k+2)m, x € (E’ +00)

Ve vsech vzorcich plati k € Z.

35) Ma smysl pro = € R, po tupravé fesime rovnici (b+ 1)zy’ = y — b. Pro
b = —1 teSeni y = —1 nespliuje pocatecni podminku. Resfme pro b # —1.
Stacionarni feSeni y = b splni poc¢atecni podminku pro b = 1. Pro b # +1
feSime na intervalech y € (—o0;b), y € (b; +00). Po integraci (b+1)In(ly —
b)) = In(|z|) + ¢, ¢ € R. Po tpravach |y — b| = kexp( , kde k = e°

b1
Dosazenim pocateni podminky y(1) = 1 dostaneme |1 — b| = k. ReSeni pro

y<biy=b—|b—1|exp (”“"”") aproy >by=>b+[b—1exp (ﬁﬂf’;").

b+1
Zaver:
prob € (—oo;—1):  y(z)=b+ (1 —b)exp (‘gfg), z € (0;+00)
probe {—1}: nema reSeni
In(—x
b—(b—1) Xp( b(+1))
b, x € (—00;0)
In(—x
pro b € (—1;400): y(z) = b+(b—1)e ( b(-i-l )
b, z € {b}
b+ (1= b)exp (1;;@), z € (0; +00)

36) Ma smysl pro x € (—00;0) a pro x € (0;+00). Staciondrni feseni y = 0
vyhovuje zadani. Re$ime pro y € (—oo 0) a pro y € (0;+00). Po integraci:
- e —% — ¢, ¢ € R. Po tpravé: y = . Omezena FeSeni jsou:

o € (—00;0) pro c € (—o0;0)
y(x) = cr+ 1 € (0;400) pro ¢ € (0; +00)
B T € (-OO;O)
y(x) =0, € (0; +00)
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37) Nejprve vyfesime diferencialni rovnici. Ta ma smysl prox € Ray € R.
Resfme tedy rovnici ¥ expy = cosx, po integraci expy = sinx + ¢, ¢ €
(—o0;1). Regenf y(x) = In(sinz + ¢). Uréime hodnotu konstanty ¢ tak, abby
defini¢ni obor tohoto feseni bylo celé R: Musi byt sinz + ¢ > 0, odtud ¢ >
—sinz = sin(—z)Vz € R. Tedy ¢ > 1. Protoze prava strana rovnice je funkce,
ktera je v kazdém bodé lokalné lipschitzovska vzhledem k proménné y (nebot
je t¥idy C>= C C!), tak kazdym bodem roviny R? prochézi pravée jedno fesent.
Proto hledanou mnoZinou je mnozina M = {(z,y) € R* expy —sinx > 1}
(jsou to body roviny lezici nad grafem funkce y = In(1 + sinx)).

38) Z prikladu 28 vime, Ze vSechna maximalni feSeni rovnice maji tvar
y(z) = km + arctg(d(e® — 2)3), kde z € R, d € R a k € Z. Vsechna jsou
tedy definovdna na okoli plus i minus nekone¢na. Pocitejme: lim y(z) =
km + arctg(—8d) a lilf y(x) = km + (sgnd)F. Polozime-li lim,_._o y(x) =

lim, 1o y(2), madme kr+arctg(—8d) = kr+(sgnd) 7. Protoze Vd € R arctg(—8d) ¢
{£5}, dostavame odtud sgnd = d = 0. Tedy lim, . y(2) = lim,— oo y(z) =
km, k € Z. Zaver: A € {km;k € Z}

39) Pokud x — y(z) je feSeni prochézejici bodem (z,yo), pak funkce y
splije rovnici z bodi 4 postupu feseni, tj. G(y(z)) = F(x) + ¢, kde ¢ =
G(yo) — F(zg). Protoze G jako funkce zobrazujici okoli y na okoli x je prosté,
lze ji invertovat a tedy

y(x) = G7H(F(2) + G(yo) — F(x0)).

Regeni je tedy na okoli bodu uréeno jednozna¢né. (rozmyslete si detaily uve-
deného postupu)
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