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Nahodna pole

Kolekce ndhodnych velic¢in (X;);c 7, které jsou indexovany
parametry i z d-rozmérného prostoru Z¢.

Sa, =Y X,

i€eA,

PoloZzme

kde A, C Z°
CLV

Hledame, jestli existuje posloupnost a, takova, ze

1
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Principy invariance

Za jakych podminek konverguje posloupnost

Sa(A) =D AANR)X

i: 1<i<n

kde Ry = (i — 1,1i] k Wienerovu poli.

Slaba zavislost

Zajimame se o slabé zavisla nahodna pole...

Jana Klicnarova Principy invariance



Ekonomicka Jihoceska univerzita M 7 4 N4
.8. fakulta v Ceskych Budéjovicich Ozne prlstu py
(X))

O Faculty ‘ University of South Bohemia
. . of Economics  in Ceské Budéjovice

Mixingy

Bolthausen (1982), Goldie a Morrow (1986), Bradley (1989), Tone
(2011),..

Associovana nahodna pole

Newman (1984), Bulinski, Keane (1996),..

Projektivni pristupy
Dedecker (1998, 2001), ...

Martingalové aproximace

Pro ndhodné veli¢iny Gordin (1969), snaha zobecnit na ndhodna
pole, podrobnéji déle.
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(Q, A, P)
ex(w)

Fx

{Tk}kezd

(R7,BZ,P7),
wk,
o{e :1<k,1€ Z9, pro véechna k € Z¢,

T: RY = RY miru zachovavajici zobrazenf:
(Tkw)l = Wk+1, Fo C Tfl(]:()),

f € Ly s nulovou stfedni hodnotou, regularni,
nahodné pole (X = fo T¥),

projekce.
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Nahodné veliCiny

Gordin (1969) — vysledky pro nahodné veli¢iny.

Nahodna pole

Je mozné Gordinovy vysledky zobecnit pro nahodna pole?

Problém

Usporadani vicerozmérného prostoru — problém s definici
martingalu.
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Basu a Dorea (1979), Poghosyan, Roelly (1998)

Limitni véty pro vicerozmérné martingaly M;; viici filtraci:

]-‘I-jza(sk/:kﬁ ia ISJ)

Nahapetian (1995), Nahapetian, Petrossian (1995)

U, V c Z9 kone&né. Filtrace Fy: UC V: FyC Fy, veli¢iny My
jsou JFy méritelné. Martingal: U C V-

E(M\/‘]ru) = MU S_/
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Novéjsi limitni véty zalozeny na definici martingali z
Khoshnevisana (2002). Ta navazuje na vysledky Cairoliho (1969,
1970, ..), Walshe (1979,..) aj.

|
Vyhoda této konstrukce je ta, Ze v tomto pripadé jsou marginaly
martingald opét martingaly. Podminkou je komutujici filtrace. Tj.

E(E(X|F3)|F5) = E(E(X|F3)|F5) = E(X|Finj)-

P¥irozen3 filtrace pro bernoulliovska pole je komutujici.
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Wang a Woodroofe (2013)

CLV a PI pro stac. nah. pole za zobecnéné
Maxwellovy-Woodroofeovy podminky pri sCitani pres vicerozmérné
kvadry. MW podminka:

3 ||E Xk|J-"1 ||2

keN? ’—1

Volny a Wang (2014)

Jako WW (2013) ale za Hannanovy podminky:
Z ||P0Xi||2 < 0.
iez?
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El Machkouri, Volny, Wang (2013)

CLV a PI pro stac. nah. pole za zobecnéné podminky p- stability
(mira fyzické zavislosti) — pfi s¢itani pres obecné mnoziny.
Predp. X; = g(ei_j;j € Z9), i € Z9 a (¢,); iid kopii (¢1);. Potom
X; je verze X; takové, 7e X; = g(e}_j;j € Z¢), i€ Z% kde ¢} =
pro viechna i # 0 a &f = &,.

Jip = |1 Xi = Xi1[p;

Rp= B

iezd
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pres obecné mnoziny

K., Volny a Wang (2016)

CLV a PI za Hannanovy podminky pro scitani pres obecné mnoziny:
> IPoXillp < oo.
ez

Tato podminka je slabsi nez podminka na p-stabilitu.
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Dosud uvedené vysledky zaloZzené na vyuziti orthomartingali jsou
obecnéjsi nez predchozi vysledky zalozené na marting. aproximacich
ve smyslu aproximace, ale na druhou stranu, pozaduji, aby ndhodné
pole (£); bylo bernoulliovské, tj. pole nezavislych ndhodnych
veli¢in. (V pavodnich vysledcich postacovala stacionarita.)

Volny (2015), Cuny, Dedecker, Volny (2015)

CLV a PI pro komutujici stacionarni pole martingalovych diferenci
bez podminky bernoulliovskosti; postacuje, aby alespon jedno
z marginalnich T bylo ergodické.
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Zobecnéni vysledkil Hsinga a Wua (2004).

K — symetricka méFitelna funkce K : R> — R, potom vézenou
U-statistiku definujeme nasledovné:

Un= > wi KX, X)),
0<ij<n-1

kde wy jsou konstantni symetrické vahy.
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Polozme Yi; = K(X;, X;) — EK(X:, X).
K. (2016)

Predpokladejme, ze

3 3 (wlllPo( Yisoio)ll2 < oo

kez%icz?

Potom

1
m Z Wi—j Yi:j — (O-B(t»te[o,l}

0<i,j<[(n—1)t] t€[0,1]

v prostoru D[0, 1], kde (B(t))¢c[0,1) Je standardni Wienerovo pole
a 02 < oo0.
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